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C- 5 Lj jkzl êJuA> G Gi de jiu kokel jI (ê Aua> qua ko gu ûRI J laji J j3 ce AS (ê < yeb A2) 
| gla lel CArÎ j ces laal-l j _ujlall (ê Asa-lazll A kaall Çê c> JÎ AUB 2,Sçalyo 5 j> çê k-- 
eli! gınlae jı şlasl Janli çç ûl öla s5 Ji lşr dal gala GÎ çe j 2Ji ce çemİl alê j «hode 
Se Jlgê «23A j ê 2+! gile» sk )l ê kaslb l3 < Jjl < kel JI (ê 22U; 4-JL- 
êma A.2 A2la 33l21, 4> jJ S3 j «ASA a 2ye!) Jlj 3Aeluall 2Ji ıl~La>l cu Ay» le 
goh gim cAkaêeq Roa-lazl oL j ê kole l JjI qala 

Ma AJ z2 ê) an cilek jJI qala, ale ê) mas kul )AÎ qall j gas Ala> se çê 
„ur le>^Jl g yê / gelal _»3lJI Gina 2llo) «-dazll & 3 çj yê¬ c> <2k5SJ) 

J gkS kd el hzu ê lS a ê5 «8 3I kc Azxal- k3 cı lol JI ALLE çı 2&> >1 şa (lJ 
çe) hl EJ Ro AJ (ya ON 3 lu > gu Ren yil a gh! Slzel j bele elel j u s5) 1l Se J NI ~ê 
legen) û Az lS a Azan g ST lÎ Sali _eL&ê l >-1, L-la&jl co LĞIA>^I c25 JI 3lLe'JÎ ke ema 

: a3UJI « s_3lSJI) 2b j >40 g la&ll Axa laze 2o j 5:1) ç sla&ll le cs a>! aê UJI  J.zãlI lI 
. çelp Pen elel JS ç Sk S9231 j cA IN (ê lu JS A-2 LAI J3l j (SI jI 

Aa JI cıNAK a GUZASU ALUÜJÎ JI AU CJI UA ke êJUJÎ  eêll  Jezêlş 
nde) gı u lgalSınu lı û yê) Alza gill 2a-Ajl 2a ya a Û ga R2 ya g helêl ce yASe)l gı çelanll udi 
AR ALE )Lê JI j ANI JI ga) GURAL ÛL AiJ Iê g1 g3 jA GÎ XAS (ana Oku ew) S-ya j 
A_L za JI JI G Has @ 5I casrlê das)  JalSI go şe ke cs gem!) (glJi al Ji ~e ê cme 
.J.SzU 

bezeke Om A> k3 lal j 2ı 31JI 2-NI 2-ê jê gU 2ı >-1 JI p3J SUS Sul ke j-5 JI 
CN SLA Çışeo ge (eke mall Jmaêli cı gal g R31) gal Lem û gr g SI ÎSmmÎ ) peng çePekê û8 j 
(JP k A> AJ kc kö JI) Rule Ull INS lal RL2ÛHI «~a lûl ke asêl (J j Alê) 

A lzall NS lal j u cl Az uzê ke NI A Lela lI J> ıe jS elo 

Aegll Bal cy (kall ~E û&ûall ê JUj kû ja Û ALS (~an Alê >^)  eall Û 
Ağlazll cla jJl j ga yenJl do UL ealûz j ê.alazll ıl ask j 2> j JI 3ı jl jJl 2šlasll 3az 
„ole xo aA êh 

ku ezl j SLA a RANÎ a RU 4li RSLH CU lozl a S35 )a33 j~ j >LSJI a ê e)3) 
Az ya (çl SÖ yênal) kel JjI ÇaS & SI lSJI ls cile yu ye lasl xo Ol SI Aç k> gi jc Ae gl 
„ A.2JI cs a> yê) G j êl êke! xe ce S2ê 2A2>SÛI «-g241 j3 _çê 3-Ll2JI a> j-c Û &^J 

di emadê gl e5) el sk pl p Ae ce «ku AS SO ûe yêd « 4J5 2J3 (çê lê j dê û SS ol cela 
ê ya gla j <o lS sl j'j alesa'll ) e lklaz>-^l çg gê çe 


del) J! (Jo 4, 
ãsall ã2- 


ı"ıLın'i¬nll 


di0) cLz:)) 
Chapter One 


Complex Numbers AS, »l.e^ 


Ak) ale Royame amas? çıl! Ra lêl 
Az Ll aha ka una Je Ua 
„SL saw gil 

aca Ji salik... Jl 22i 

„Û „gê Asas! J3 lU J> 

ali alat. „wall Jasal 

al sal A AW na. .AÎl 


R(z) - x - r cos 0-J ÎŠ (Z):Z »~<LI +ã) g>3/ 
I (z) < y - r sin 0 | IL (Z): Z »>~<L L->Jl g>2/ 
arg (z) - 0 Z Sy ss) 42u 
r~ ||zj| + mod z Z Sy ll >a-2l ulê 
LHS na Cê laj) 

RHS ö-<%! -ê lJ) 


&.LSJI Jx) 
&uz--.la J) ale 
A>. j| 3J eW) 
&saLJÎ ale) 

&2--2 ale) 

ã.S yU also 


J> A> gı 4 kê e , «cLinear Equation ) J-I jJ3l J> 2&UJI O sêJ2jI ê k> Aã 
„Ada AJ lu AN AA. >JAeNÎ Ãe Şama (çê A>) 

NI AT û pg c RsodHl SILeNÎ Ro yema ê J> keme cene çel 4Î ûmê Ren ill AJalakl Uzul jo dkêj 
C~laš Sj (XÎ + 4x+ 5-0) « (XÎ + 1-0): Nal Ji» (ûe ezdi eda ê J> lel k~ ıi 
sae“ Re yema (ê J> lel ı~ jı i ÛJ lase (b2 - dac) la jt û Sa Gell 4n all eıNlslal ol 
.A.A-A>-I 


ên g3 el Am U! JI cere Au Asgll j Aa gl elli olê lasll Ço xukadl ê cNlalall eda Jê» ) eb ö! 
br? ga O çS cê yu gla A5 A Se Re yema (ê lem gl Rê yema (JI A-A SILeNÎÎ Ro kema 
„Hadi la (ê kaal)o 

(1) şk 4n ye Li lane AêN (X2--1) i (xÃ+ 1-0) Ala J> X3 lse kol 
AlePedll ê2> jJl (e-¬ 3 (Î) Jk 4J jê jo çhê yê p3g NT çe jk Ade 3 e j Û ya JJJ 
„ue k&)) Î all & û >5 Jl Ae > ~J +», (Imaginary Unit) 

JL> Glas hg) gc ~3 jöjl Remz l> lle Û AA SlLeSÛ A Gel Hl GAÞ>u (Î) 3AaJl Ol 
HANI Alka ê lS (Î) cê 


i2 - -1 

i - iê i - (-1).i - -i 

êz i7 (-1) (-1) -1 

i27- 26i - dî)”.i - ( 1,8.i --i 
ir. an Zê # ı - 4 tr; - l.i :- 
i7 - (;* i - P271 - 1527.3 >i 
WE u a vı YO vû 2 


wê diziya 
+n+r -_- if , n cw bA T- 0, 1, 2. 3 > 


whole Numbers  w-1(0,1,2,...) +-> 


t- i,i,-1,1) ãe emdi Heke Al û jS BÛ C> je cuko 3da) (Î) gêj e WI a lk» 


„1. êi, 6 çj 4 le 25 3--3 gU o^ i5-i : Sas 
„3 JI, 24 ¬4 992-3 4558 i”-i?--i 


Un 


cê) e deme ê (e e <S1 
(a) jl6 (by) j8 çey Pat cd) i? 


(a) jl6 _ j44»+0 ¬ j0 E 1 
cb) j8 -_ j4a4+2 - j2 --ٌ -1 


(€) jl2n+93__ ciُ j7 i p^ ( 1 > nadan 1 »xci)-i 


i 
«d)i- 


jl3 jl3 


aî j 2lyaa GILa dn dak çîl Gana jil yûkll ES kês 


~-16-416 . J-1-4i 
„-25 --25 . --1-5i 
«HD -42..H- -2xy31 
JL5 5i5 .J-15-415' 


ö jS elê ê) j 


~a --a . <-1 -+ai „ V a>0 J 


>o Dii êzê oh.e a &> ça+ bi) Adi  ~- lêl kedl >AJI ke kêy oÎ Axu OW 
çi- J-1 çêrê 


Ğ : i - J-1 öj ölaae a,b >-> c - a+bi J JU 


„tzeiJl sj > b -z-. c Real Part ) ,&ã- sj; + a „«-¬ .(Complex Number) 
a + bi aU J; Ç j Jk 25S JI »lle'Jl Ã se JI +; .c(lmaginary Part) 


„lj! èJaJJ Aã >! gi 4,53 laJI 2ÃA-.eJI 


çul ELA 4las Xa c- a + bi „5ye aye çl çl 
(a,b) -a<l! -ã,L 


ö!, .ça,0) ;l a+0i JSEJU azlS Ss a  _ç&ã-H 3.A.Jê _-SaJU ; «olêã> öls.e b,a öî šI 
. i-0+1i , iS (0,1 ) :o!èë-> cImaginary Unit) i »..JI 

»>»Jl, (pure Imaginary Number ) &~« kö »4s (0 „» b) è> bi ».»U JU 
. (Pure Real Number) &~ _&ã> >42 ãl ça,0) %* a-a+0i 

3. .ellè3 j>; -2 çêrÃã®l öj jc <-5 ya èhe  -2 + 3i »AJJU 

0 köellêê jma -2 çhrê®) û j j> c 5 ya 3de -2 AoJl o 

“3. kelle jm) Û êê nj jma SS ye oke el 3Î 344Î ÛÎ 


: a+ bi š, > le LI sel CS 


ã)-3 bu¬ t00 @-1-Ay-3 «j2 bun 


a) -53--53+0i 
b) J-100 - 4100-1-10 i -0+10 i 
c) -1 --3--1-J3 i 
- i 
dq) 1+~ 25l. „253 _L 5, 


Û 4 4 4 4 
3ê ê) (he AlS SS sl ça O) î a+ 0i JSSEJU azlS SS a ê-&> ahe JS ol k 
: QÎ ce lk2 GÜ yê kel ê $> <-5 ye 


®U kk» 


„RC C cl gl U 5L aluay! 


c, na, + b,i ., c,-a,+ bii : ö5 lö 


cc, @a,-a,,. b,b, :èl 


öL-LuJI Lal, >a cek, LAI Lal: >a ck l5l LJ çl3J ck ol 
xal dka 


€ N *«* û -¬ 3) lÈe 
„r Û JS ê ËlJ3laL OUR ûlll c-A-ã>- y » X. çye JS A3 A> - 


a) 2x-1+2i -1+(y+1y)i. 
by» 3x+4i-2 +8yi 


c) (2y+1)- ç(2x-1)i--8+ 3i 


a) ` 2x-1-2i-1+(y+1)i 
AT. 2X-1-1 5 2x-2 
¬>  x-l 
2-y+1 5 y+-2-1 


.. y-1 


by» 3x+4i-2+ 8yi 
AT. 3x-2 ,4-8y > 
- 2... aa a, Ll 
nt V2 
c) ` dy+1)-ç2x-1)i--8+ 3i 
AT. 2y+1--8,-ç2x-1y5-3 Þ> 
2y- -9 „,-2x -2 -? 


AA lll a na La lledi kl~2] 


HALÎ Jl al sall Ka su anlê sall Azlua 3 xl 


ölê CC, € Û ë~> c,-a, + b i, c,-a,+ b,i 5-J 


Cc, + (a, +a,)+(b,+b,)i 
AğlAa A-A-ã-I 3lLeNÎ Ãe sama ON (2, + ,) & R«cb,+b,) & R:öol kg lS; 
ê) û lae cê 
. ca,+a,)+c(b,+b,)i C C 
ûe! Rulae ~ê AA 4,8 Î SIAeNÎ Ão şama Öl çgl 


Lee 
bçî Û ST (ê omS ll ceê kedl Çı şema A> 


a)3+442i, 5-2J2i 
b)3, 2--5i 
cO)l-i, 3i 


a)(3+442i)+(5-242i)-(3+5)+(4JV2-2-2)i 
-8+2J2i 


b)G)+(2-5i)-(3+0i)+(2-5i) 
-(3+2)+(0-5)i -5-5i 
c)(1-i)+3i-(1-i)+(0+3i) 
-(1+0)+(-1+3)i -1+2i 


QAS OU al Mel) 2e şama (le êsê! also çals> 


DAI el gl AS A 3A lê ge A.kae g8 
V ceye €0 


: ol 
(e,+ec,-c,+c, c(Commutativity) . AJA Au * 
(2), + (% 1,)(, + %)+C, cAssociativity) .A*-*jJl Ã-U-I * 
(3) cAdditive Inverse) . a>! >l>Jı * 


Vvce Ç, cz-a+bi d ze Ç: C+ZzZZzZz+Ccaz0za-c-a- bi 
(4) e- 0-0+ 0i Û 3 >, e > JU 4J >» Additive Identity . «+ l2! 2J” 


(Commutative Group) ãJlAlêxj e (@®»+)  öÎ gm den Û 


Juall az JAl çgolsa GAÎ n <S oe 34e çi çok û! 
„aa. 2 jl jaall „azadi „ili « Jl AA 


.... EEE 


(7-13i)-(9+4i) 


(7-13i)- (9+4i) 
-(7-13i)+ (-9-4i) 
-(7-9) + (-13-4)i 
- -2- 17i 


:AJJalaj J> 


(2-4i) +x--5+i 
x € ( a> 


(2-4i) +x--5+i 


(2-4i)+ç(-2+4i)+x-cç-5+i)+ç-2+4i) ê X2U (2-4i) 3AxU a>) 2Ji UU 


LL x- (-5+i)+ç-2+4i) 
- (-5-2)+c(1+4)i 


x - -7+5i 


ran li das i ûA yA nale Ai A lA U 
a-laJi É2 ca uu Ge şel a oe yer culêka leqılar kq H2 û pê3 oe ye a3462 > delaê SlzuN 
: bg S5 (-1) 
o  c,-a,+ bii +,  c,-a,+b,i ö5 lö 
c,. C,- (a,+b,i) ca, + b,i) 


Di Di s2 
a,a,++a, bi + a, bi J b, bi 


-ٌ ava, +a, bi + a, bi - b,b, 


-ٌ (ã,3,- b,b, )+ ca, b, Û ab, )i 


ölü c-a+b i m eR  « € lêl i» 
m c+:m a+m b i 


Definition jğI) TENEY 


: ê cC, € Û è> c,-a, + b.i „ c,-a, + b,i „5J 
c, > ,- (a,a,- b,b,) + ca,b, + a,b,)i 
ö% ca,b, + a, bı) € R è!, ça,a,- b,b,) & R : «kk kS, 
- jl Ale ê gl» R 
c,.c, € Û èë #JJ 
Le all Also cê 2alu 1S J slAeÎ Ae yazma öl ççÎ 


_ 
ee 2S8 êU A> 


a)(2-3i)(3-5i) 
b)(3+4i)? 
Ci(1+ i) 


d~ êj 
2 


e)(1+i)? +(1-i)* 


a)2-3i)8-5i)-(6-15)+(-10-9)i 


--9-19i &ı) p)k <> xall Jzl> 3lozl „Ss jl 
(2-3i)(3-5i)-6-10i-9i+15i2--9-19i 


b)(3+4i)2 -9+24i+16i2 
-9+24i-16 
--7+24i 


(3+4i)2? - (3+4i)(3+4i) - (9-16) + (12+12) i --7 +24i aj 


Qi(l+i)-i+i2 --1+i 


dz Wene-it- j 
êٍ ê 
e)(1+i)? +(1-i)^ <(1+2i+i^ )-(1-2i+iُ ) 


- 2i+ç-2i)- 0 


@QS Al Ale WI 2e qema (le ci xall 2klee çela> 


HAJI Gel gl AS A SIMeNI ke sı mall Akke ana 
V ceye, ((þ 
(1) c, x C,- €, x C, cCommutativityy). iJIu'i.t-ı* 
(2) Cı X (C X„) € (Cı X C„) XC, cAssociativity) .A.~-+>-Jlã-U-ı * 
(3) 1- (1+0i) +», cMultiplicative Identity) . all lè! Xel jê * 
c(Multiplicative Inverse) .öaJı JJI * 
(4) Vc #0+0i , dq z# 0+0i:c z-zczlza- 
cj! (çena (halî çê cklaêq) JÊ a yo jll Al sz pi yêra) Me C Ç5 ja aslê JS Ol çgl 
| Lê „AS j SlLeNJÎ ûe ema 
AJA ê», cC-c(0+0i),x) oll 
TAVÊ NY :ol çl 


Conjugate Number -5~1/ »-JI + [1-3] 


Definition REYE 


v a, ÞER . €-a-bi <JI »a4JI ;» c-a+bi _< j »a4JI gêl a 


ulu el jA yiy alia aê, . uralka D-1 All sêl ua 34i ad 
: 7 ^ 7 3AaJI şêl» &UAS ç SJ ; 5+4i dê! >: 5-4i öl 


Al GALATÎ Gãka 4Î (Gêl ÎÎ ê yaû Ce cA 


; ; Û  -8 -JU&: 
Fer dêkê Cı 1+ji, c,-3-2i1 ö5 l8 


d;, Cc têt q2) CıXö-CX.C 


del 


dd) c+c-(+i+G-2i 


-(4-i)-4+i 


C, +6 -(1+ij)+(3-2i) 


-61-i)+0+:2i)::4+i 


Ã„C+6-C4C 


Cı TC PAN TQ êl uluAyuê U 
(2) cxc,-(1+i)(3-2i) 


-3-2i43i-22 -5+i -5-i 


c, X 6, “(1+i) (3-2i) -ç1-i)ç3+2i) 
-(3+2)+(2-3)i -5-i 


„CXC-CX 


„SÎ AI alal Aa lI 2A2) U A2) C- 2-25 SA«U  ~zll >J2Jl A> 


i _2e2i 252i 242i 
2-2i 2+2i 4+4 8 


ı1. 
--+-i 
4 4 


-9 -J&» 


: j 
1 „c> ....ıı .i.:ı ÊR MÎRÊ 
c -ٌ 


-- vj -2i -10 -J&: 
(xy e R s« Jr tz asa cu, X-)Î , 252i „ ERRÎ 


3-2i _f x--yi 
i 1+ 5i 


3-2i _ x+ yi 
i 1-5i 
xi + yi? - 3-15i -2i +10iُ 
xi-y--7-17i 
x--17 
YEN 
c, )- cç 
22 
C, 3:21 


1+ 5i i 


î j -11-JU. 
çe dinê e, 1+ i „ c,-3-2i <. BBEEBERAÊÊ 


3-2i 1-i 
Di X Di 
1+1 1-1 


_f3-3i-2i+2i" 
1+1 
1-5i|)| 1 5. 1.5. 
- ERD Hd Ê 
2 2َ 2 2َ 2 


3-2i 352i 


1+i 1-i 


_3+2i ,1+i_3+3i+2i+2i 


1-i 1+i 1+1 
1+5i 1 5. 
2 2 
e.Lê 
'e 'e 


èn c, Sl! 3uall le c, „SÎ susll Zaluš kl av 
tû aSã al 3ê! >a: Cı J J3ãl | aAl&aş la Û x-A EWÊ) c,#0 Caye 


C, 


:a+ bi ë, sall lı U SS a» 


1+i 2-i 1+2i 


- c 
ı-i 3+ 4i dm 


1+i 1+i 1+i 1ı+92i4+ji2 2i 
na rana SS SiO0 
1-i 1-i 1+i 1+1 2 


b) 2-i _ 2-i ,3-4i _6-8i-3i+4iُ _ 2~-11li _ 2َ_11, 
3+4i 3+4i 3-4i 94+16 25 25.25 


l+2i _ l+2i 2-i _-2-i-4i-2iî --Ši-_i -0-ı 


-2+i -2+i -2-i 4+1 


JS êS xa udde cı yê J+al~ JjI x2+y2 Jala3 çS 
:êllû+ a+bi Š çal ya Laqk» 


xî +y'-x?-y'i? -cx-yi)(x+yi) 


ba «> a+ bi 3, o» clale sz -> J-<\> Ji 53.. 10 _...aı .. < jı. ŠÊRÊ BÊ 


HÛ dê h® 
e 10-9+- 1 J 10-1-+9 
-9-if - 1-9i? 
- c3-i)c3+i) - (1-3i)(1+3i) 
e 53 - 49 + 4 Pi 53-4+ 49 
- 49 - 4i2 -4- 49i2 
- (7-2i ) (7 + 2i) - (2-7i)(2+7i) 


r 


Hû Sl >4AIJ AğaldJI 2a) (ÎU Û S65 «>.1 
i; , j6 û jı24 ê j999 


„i! Wwne w , (2+3i)2+ (12+2i) 


(10 + 3i)ç(0 + 6i) „» c(1+i)f-ç(1-i)f + 12+i , 3+4i 
i 3-4i 


, (1+i)? + (1-i)? 
1+i 


1-i  4+i 


i (2+ ] 2+3i 1+4i 
2+ 3i 


DANI NS lal O URK cuzlll cm &-&> y  X çe JS Axê X>. 2 
a) y+5i-(2x+i)(x+2i) b) 8i-(x+2i)(y+2i)+1 


c) (E )-x+yo-0+2iy i xe ye 
l+i 1+i  2+iُ7 i 


DOL aê) 2 


*\2 ?„ X2 
l lê W. el ûM 


kU 2-i)? +5): 25 1+i 1-i 


c) (1-i)1-i2)1-i')-4 


b, a &-> a+ bi š, all ç» cJlale <> -> J-z\> JI 29 «125 « 41 85 »lAue'JI + %< JjJ>.4 


„öl ole 


„ 2*-i 6 
TAR î 
24] x+ yi 


öl calê ia AA , X 2ê uz -5 


20 


Leqa JS Go va ka ökLüjê> ölane Az gı ûU kı ja LAA> lane & OS I3I 4Î c~laš JAJ 
„O a a>lg d~ 4J o a - O öUS lêl CÎ L2 32AU cn 8l! cejd! 44/a ~a X2 - a Jalal! 
cS ll SA Ask ill adê Aulja J keka ONÎ 


e -14-gU: 
.e-8+ 6i sı. .ı.....ı . ÊÊERÊRÎÊ 
X + YI şa C3AAU gn zîl k> ol e yê 


¬ (x+yi)î -8+6i ¬ 
xî +2xyi+i y^ -8+6i-¬ 


(x^ -y^)+2xyi-8+6i-¬> 


XV AER lee dekên (1) 

2xy-6- y-2 Awî (2) | êmî ê erêê ege cêş yal ca 

28Ê qes CÎ) Jalal ê (2) Jalal ce Ga sağ) g 
X 

cir ee XÎ r.0 ê cê jll c> aa 


xî -8x^-9-0+:-+ 
(xî -9)\(x?+1)-0: 


j 2_ 
xed3 Jl xî --1 (X Rêl) Xî <-1 


ye :uslê J~are X eê çe (2) 3J3lI Gê (ez şasllı j 
- a 
y -+1 


> EBE 
Ez: 


,», 3+i WÈ C  »AwJIçe,l> cl çî 


` avê -15 -J& 


KARA : ol e yê 


cea+-25 -+J25i -+5i 


b) cî --17 ol (e yê 
cz+-17 
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2Xy < Š 2 y 2 -- r. (2) 
2_19 ; aa; zl) ayê. ç2) U RGÊ a A alû 
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J> pë >Š J g hohrhm J l> Dalan) A> sı i aU JU : b^ - 4a6. aJ AA ol l3J ASÎ cê ye j 
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-ٌ -8i 
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; ) r -18 -Jl: 
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25- > J-> 6 - cı )dê) û yee 


ça Wala) ê 
x2ğ-6x + 25-0 


9 ceêêl ıa lal y> û So lı cl ema dl An Ji Nal J>. 1 


a) zî --12 b) z2-3z+3+i+-0 
C) 222-5z+13-0 d) z2 +2z+i(2-i)-0 
e) 4z2 +25 -0 ÊL Z^-2z i +3-0 
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Geometric Representation of Complex Numbers. 

CS ya 3A JS O BU &Ü cu) ê A alazdl (ANI çl Jê: (RÊ gl) EZ o5 lêl 
„e . Rê ÇI E çe elê Gele he Jaro Eُ ê (xuy) Al&Jl (xuy € R è>) X+yi 
L..za HU Jl E çê ç lela al ê Alz--Ji û yl iU lanll ana ku dan Jian çg gali lûa 
„(R2 al) E? ê <l kall 
Gillaxa ella Guna kS alle'I le cal landî an kê Aê>-SUI 3 şal j dl la ê J pjkel 3 
çe) (J. R. Argand, 1768 - 1822 ) eJlêJI (JI A J3l> Ii JS LlÈê „J! JANI le 
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Za 1 (cos î7 +isin 7t) 


(1-7) J&-JI 


za Dl) qw Gal J lêl a 
1+ (cos0+i sin 0) 
-1+- (cos7t +i sin 7) 


LÊDA Û 
i-(cos--+isin--) 
2 2 


3T 


-i:¬ (COS 2 +i sin ¬7 
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3-3x1+-3(cos0+isin0) rene) GÎ Se GILÎ qlssuNl Gedasıj 


-2-2x(-1)-2(cos7t +isin 7r) 
5i -5xi- 5(cos2-+i sin) 
ê - 
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De Moivre”s Theorem 
Z, - cos0 + sin , Z, - cos0 + sin0 :š) sa „Sol „S« Z,»Zı 


z, XZ,_(cos0 + isin0)(cosè + isinÖ) 


(cos0 +i sin0)? - cme 5JI ù (0 -0) ö5 jJj 
Hêl lS leza jı cS 


- (cos0 +isin0)? - (cos” 0 + 2isin0 cos0 -sinُ? 0) 
- (cos? 0-- sih þ)+i(2 sin0 cos0) 
- cos 20 +i sin 20 -RHS 
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De Mloivre s Theorem 


„u 0 € R, ne N js 


(cos0 + i sin0)"  cosn 0+ i sin n 0 
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^ (zê) 45 cost +i sin i 
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- 3/4 Î cos + j sin 
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a) (1-i) b) (J3+i) 


(cos 20 + i sin 20)” 
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| e- LI ç8 y5).JI o j yee)! qula. gde l3! 

êle Ãl O Û «SUJI çe j5JAJI Jo j j5ekl SÎ) çe go J g «J UA) çe 3JI do j j5li ) gose ekê Ç3 je im 1 
. (Circle) š jil» e~ Gaaa S53 _Jês 

. “Parabola ” ; 3(5)! #lall «+ La SE Jê elaãll Û ASlJ je A> jI ja y~ %® 

_yaŠ UJI gla§ll em (dan SA Jê glaêll OÜ aA je A>l jl jı ' j 434oUÎ 3l ja ê >a. 
.“Ellipse” 

OÜ «JUJ çe j3AJI Je j Şekl Cl) şa çye cıa) ge elala j e3 UAJI ç j3JAJI Jo j j54ll ) gos» çe)l je y~ %88 
. “Hyperbola” „5ı JI alaãll ~~ L->za SSCã jis alaãl 


: Azo j yöekl glaÃl) JIJI JANI Ja>^) 


ë 5!» 


(2-1) JS: 


:.„Pp»,>h alal [2-11] 


Definllon [EVEWEETI 


ch-nê) ç8 gnadî çê kull l.ãs..» ax + by + c- 0 Öz j çg p-~eJi ê AU Aaö (XY, ) o53 
le law JI (Xþ Ya) Me&dl çe ls JS A kemo (ll delêl JS Ro gema dêldael 
(gla all elašllı a-¬ çena JS O jS (€) kul lane çU ax +by +c- 0 


Det ki cet dew kel emala AÎS Û Çê jJI le Û) (log Pë gde JS ol Jê>U Gu ke 


„ “FOcUS” _b ; ><Jl alal ê) 5 -- (XY, ) êslöJI Al2&JI -1 
.“Directrix” _Þ, >J êle&ll JJ» -~ ax +by +c-0 UJI erÃ®~~aJl -2 
.“Eccentricity” ç ;5 xJl <Þ)&>`JU ~~ (e) --JI -3 


«Parabola» Çã SL a-l~al! E ez 1 


«Ellipse» šã)! êa! .-ٌ e < 1 :0< e <1 dd 


«Hyperbola» EVÎ êeãl! _ e > 1 


: gla Pali eda&lU &slJI Jal&JI [2-1-11] 


: il leS 2U j AalıJI 2J3lk-JI qeza bj Pcs)l gleğll Cû yal çe 
: çê (Xa o Yi) A34413 (X,y) c-- 3êšU~ejJl J__5ake « çel» yPc-J! glašli le ãla& (X„ y) „5-J 


J(x-x,)' +(y-y,)ُ 


jax+ by+ c| : aax rbyıc0 JAl (XY) cı A*Jlş 
Ja? +bُ 
ÖLçel (€) çe gk cenê kid (ella ce 4-Ji O Û deg PcqJl gd2&ll Cê x3 > J 
J(x-X,)* +(y-y,)” - 


lax+ by+ < 
2 (x-x,)?+(y-y,)? - e . lax+ by+<c| 
Ja? +b? . qlaãll Alalu (le J-azc cel ylell gm ya 


2 
2 2 2 (ax+by+c) Ã> jJI ya Aj3 las ça a 2»kJI BENÎ 
(XX) TO Ty) Hes Z4 ” ” 
af*-+b 2-li 


e 


Je) J! Cş ye3 e3 Jê A3 c3 LS JI gla&ll ke AJ3l~JI eda (las : Ala>SLê 


Parabola :; SJ! aJaaJI [2-2] 


Definhlon 


Aağ ce lu JS An O jS (ella çe ll (çê M(X» Y ) dal o yama şa (çêlS JI alağll 
nm “DP a laz isen çı8 leda, kadla lG jL~> P) 0 &-> 3, 3JI a--3 F(p»0) sU 
ê) ŞI çe jea N JJA 

: (2-2) J5J 3>^ ME-MQ öı gI 
ê -leJi ~i -- “O?” 2_kãJI 5J 
“Vertex?” :(SJI 

Jl (X) gêl ı~ 

iren JJI ke > Ji a 5) $JU 


F 
- e -Töl > &>. #3 LS-JI al>ãJI 
MO JlJ dal 


i Alaaı çê êî jJl (X-@XÎS )S lI ) cel (emê 45) 4ı çç JJi ççê3lSI ada&ll J»l [2-2-11] 


rm _ _  _ _ _ _ xı  _ _ xı _ x _ _ 


bm e  _ _  _  _ _  _ _ _ _ RR EEL a a a 


AJalaa Slzul çS (JISJI alali ci ai le leka ca) gpelî Aalazdl i) Ko ç ~i cê 
Dîl lS j haSke Ba He dem~l çê cell alal 
Ala &JI j « c3i alaãli JJ» şa D e--ãz-~-l 3JI a-laš)l ê) & a F(D»Û) 2-lãJI SJ 
çern delê a M(X,Y) Ala&Jij «D e~z-~eJl le ga we MQ ûê~> _JJaJI „le ãleü Qç-D»Y) 
ellS JI gdešll cù xo çe. cÃ ) (2-3) J5J1 ê 5S. (Û,Û) J~>^JI Alaö ê _sÎ JI êli gda&ll 
MF-MQ 


J(x- pf +(y-0)f -J(x+ p)? +(y-y)' 
Jx?-2px+ p?+y? -+Jx?+2xp+ pî eel êne 


xî -2px+ pî +yُ -x?+2xp+ pُ Je. U 
yُ -4px, VWp > 0 ÇÎ ) otel (enê 45) ag Hel Alağ asÎ ) (lJ ê3 «daãU 3_- La) 3J3l~JI) 


y 


X--D J-J.JI J3l&»; 


y2 - -8x cel JI ala&ll JJ» Jalê» ê, JI A> L> Jl: 


y2--8x 
yî - -4px A--LãJI AJ3lkaJI &» & JU 


+ 4p-8:-+ p-2 >0 
.J p-2 


X -D J.J! J»l: 


..Jx-2 


-2- dla 
: eke lêl c3 SJI ada&li lJol8» a> - 


„ JN) Az sî JI, (3,0) +,+ ci 
„J~ Al2û au, , 2X - 6-0 JJI J5l (- 


(p»0) - (3.0) ci 
¬ p-3 
CT. y2-4px çêw LAI AJ3l&JI) 
> y2- (4) (3) Xx- 12x 
y2-12x 


2x- 6- 0 JJJ Jalk ( 
2x-65-> x-3 
TU DE3 („ê yadll J24) 
2--LãJI J3l~<JI 3-le 
y2 --4px 
y2- ç(-4) c(3) x--12x5:èy2--12x 


. - 3- Jl 
: ka jl e y?-4x cel lS CJI gla&li JJ» lala j ê) J> J 


: lel lS JI ala&li Ajal» a & )U2aJU 
yî- 4px 
¬4p-4 > p-1 
É (1, 0) š,;J! 
X1 JAJ Jalê 
y2-4x + y - +2Jx 


+242 


el 
+ 
N 


(2-5) J5-5J! 


çê ol Jl3 (3,0) 43334 O! eke l3l (êlSJI gla§ll J3l J~ û yadî #l5l 
J-o Aa 


Azû: j «(JJi çlaill, çir-< dak „a Mç(X,y )Ala2JI „SJ j« F (3,0) ê,3JJ 
Si Aali cA At say D.Julalî lê M ga eya yallã ali Abû ARA A Q(-W3,)y) 
Jx- 3)7 +(y-0)2 -Gr+<3)'+(y-y)? Gere êrueo 
(x--3)?+y? -(x+<3)” An 
x?-2v3x+3+y? - x?+2J3x+3 B 


J2-J U 
yُ - 4+/3x ( Ö(-J3, y) dê ûk aê wê a Ai Aã 
(ASI êde&JI ãJal&») 


kejî 


i Alazi ê Ûel la (y-axiS)-l3Lajl ) > (3 45) ı çe JJ s3 -JI adeãll J»l [2-2-2] 


(2-7) J5-3JI 


emî®~eJ! j c3 lSJI elaêll 8) 5ı a Fc(O»D ) Ala&Ji SJ cu) ecel) calazddi 3 )So4JI ç g~! Çê 
Ala &.JI j « JJ-J le M cê a > ye)! > se«Ji ad»Lüs Ala a Q(X»-D )Aêla&J) j :3lS-JI adaãli J.J» D 
A (2-7) J&J ê 5 c0, 0) Je Alaa ê _sî Jp È3lSJI glaãll es Ja& > M(X»Y ) 

ME-MQ 5ü :êlSJI glašll ù y3 le lskaş 
¬ J(x-0)? +(y- p)? < J(x-x)? +(y+ p)? (îsl çêy &-y) 


+ xî +(y- p)* -(y+ p)f 


xî+yî-2py+ pî -yî+2py+pُ (e>~-5Jk) 
xî” -2py+2 py 
xî -4py , Wp> 0 (lS JI gla&U A. LãJI AJ3lJI 


P>0 &-> _J.z'JI Ala& ê awÎ) ççeJJI cli alašU 2_-LãjI JJ3l~JI Jk i^ J gA»JI 


x2 - 4py | (0, p) || ye -p || y- axis | lel ê 


x2 -- 4py | (0, -p) y - p || y-axis |) êl »- 


_y? - 4px_| (p, 0) | x--p.ll x- axis |) êdl e6 


y? -- 4px | (-p , 0). xp. x- axis | kl eê 


Etr 


„.3x7- 24y - 0ç 3LS-JI adaãli JJ» Jalsa j ê) $JI A> 


3x2-24y - 0 [ (3) khe l3l (ê yb ã--ã& ] 
x2- 8y 
x2-4py Gelli ala ãU 2_-LAJI JJ5 luJI & & JU 
¬ dp-5-2>p-2 
Azo P. kadê çay 

Ë (0,2) ë,;J! 
y <-2 JJ.J Jalua 

~ı Ol eke l3l c 3UJJI ala&l J3l A» Eê 

Jer Aaö asÎ, o (0,5) 5)5 çî 

„ J~) Alazı asya Y7 JAJ Jok (î 


Fç(O0,5y)7:p:5 
x2-4py A--L.ãJI AJ» la.JI 
x2- 20y (GellSJI ade) J3l&») 


y-7 
pa7 
x2-- 4py ` (&--L-ãJI J»l«JI) 


x2--28y 
53 


„JHI Alazı asî, (2»-4) (2,a4) cla&Jl yaz ççlJI cS JI alağli J3l > 


î 

nale HELA 
1 LANN sad l5i 

yî -4px , Wp> 0 


(2.4) Ala&Ji Sal j A--LAJI AJ3laaJI O lüüsu c-alJl c-zlaãJl A>! e ja) 


l16-(4)(p)2) 
16-8p::5 p2» p-2 
A--LãJI J3l~JI ê D-2 ces 


y^ -(4)(2)x 
yî -8x (êlSJI glaãli Ala 


erdê 
Ala ãJU cJ lSCJI ala&ll JJ3 xe J~ lazi AsÎ) çelJi cê (SI ada&ll Jalê A> 
2) 


j 
aki dÎ ME yanê eley tad çaba 


lj j ed e 4) 3JI: GÜ cla ) gocal (gez 8) JI: 1jl 
y2 - 4px x2-4py 
x-3 JJJ J3l y-5. JJJ GJalaê 
p-3 p-5 
y2--4pX çã&--L-ãJI J»l«JI) x2-4py 


y2--12x x2- 20y 


lg (êk rel ema el (el lk JS ê Gêl ada&U J3lJI u>. 1 
ê J-^! Ala& _»Î JI, c5» 0) ë, JI - 
è J-^! Ala&: _»Î J! , c0 »-4) ë,;J! Tê 
„Jr NI Ala i Jl, (0,2) ê,$JI-< 
j J~. Ala&: _„Î JI ; 4y -3- 0 cell CeJI ada&ji JJ3 AJ3ln» -» 


-: tej lS JI alaãU JJ.J g ) gozel! (lalan j SÎ Jl 3) 5JI 4> (kl lk JS ê 2 
a) x2- 4y b»2x+ 16y2-0 c)y2--4 (x-2) 


Hel Az ê ella (25-5) « C2 > 5) crelaêdl xm çeldll êl alaãll Jalka u> „3 


öl lele azlalaa A> J-I ãlaãı ê _»l Jl (~3 4) ãla&JU > (êla «hall JJ» ö5 l5! 4 


ema pel) A>) em 43)Êı 
erî og 4AkJê j 453) jı J> gê A haê J> (1, 2) ãla&JU xı AX?+8y- O azJala çê[S alaê .5 


ede)! 


elli ada&ji AJala >. Cû yasll alu>-l „6 
„J~N) Ala Î JI, (7.0)ê,;Jı-î 
„J-o Akad Î Jl y3 Jelall lala» 


:Ellipse  _ašlJI g#I [2-3] 


Definllon 


CO) 3JI) cum cela e lu ka g ema O jS (el çr pl ê dadi ça o yema aê Ji elaãjl 


NOM ENT 


He) Ala êl a j8 ye g kul ) goes (ke #b) $ leêl l5 [2-3-11] 


(2-8) JS5JI ê lS 


c >0,a >0,2a ıı tl JI, F,(-c,0) +» F,cc,0) la _ya3UJi ale&li 5) 
Š5 kl alašll jS yû cel Jll cs Akol jJl ke-êz-~all 2alaÃll Cûsaza ê «ã3 Jl Ala&di e~ 
êlell edeã, , (Focal axis) çil elb cel êdl JI 45-JI +; «cCenter) 
BJI  gocal lı çen [jJl cm Ako! jJl ehznneJl hala a3) qlaêll ÛÎ) OL~--3 alat ê uašlJl 
ašl-JI aJaãli J»l ç„» P(X, Y ) Ala çil çen game çg jl~ıj kasi (2a) lJ j», (Major axis) 


p) E, + pE,-2a 


J5 ya çya yal! ) joıedl (olê 2 yanl gmhz-~aJl gle U5 çalaki (yı Ako! jJl 3e_.kzı.~eJl Aalalli a-n3 j 
_aُ5LJI alãJI 


Höhle ll ce 


56 


öl¬- elkl&, b>0 è> (2b) J», c Minor axis) Jl ) Jl ašlJl ala&ll a 


(2-9 J5-J 


DEWI Al ê jS ye g llLAJÎ ) eee ê eb, çgjJI 2-JI êde5)! J»l» [2-3-21] 


PE, + PF, - 2a (2-9) JSJI >“ 


¬ J(x-o?+(y-0)? +Jö+o?+(y-0)? -2a 

¬ J(x-c)? +y? +J(x+c)?+y? -2a 

¬ J(x-o)? +y?- 2a-J(x+c)?+y? CAlalwaJi (yb eı ya) 

>. (x-oُ*f+y?-4aُ -4aj(x+o)? +y? +(x+c)? +y? 

¬ x-2cx+ + yf - 4a? -4aJ(x+c)?+y? + x* +2ecx+ + y? 

+¬ 4ajJ(x+c)/ +y' -4a+4cx (4 he Al3laoJI (ê jb h>--&) 

+ aJJ(x+0?*+yî -aُ +cx (iJ3l~<JI (ê xb &- y4) 
a? [xî +2cx+c2 +y? ] - a“ + 2a2cx+c?x? 
a?xî + 2a?@ +a?cî + a?y? - a1 + 2a?@ +c?x? 
ar xî -cê xî +ar yî zaf -aُ cî 


x^ (ar -cê)+ay? - a (a^ --cُ^)........... (1) 


O 


by> 0 +..> b? - a2 -c2 öı >4, a2 - c? > 0 öü kl» ay c è! lı 


- xb? +a?y? -a?b? a? bî de JslaaJI êb k«---ã 


„Je! Ala e jS xe a ILLA ) grek ke el) Bı çe dJ a3) adašU A_- L8J AJ3lkaJI Jk 
PONEN TEVN MD 
a 


++„ - Cc € 
„A> gJI ce êl kööl> O So g ew ö! «sî 


„lalî ) gose ö km3 OU ) $JI j J~e'JI Ala a jS ya çgilJI _yaŠlJl gdlaãll J3l [2-3-3] 


(2 - 10) JS&3JI 3>^ 
ulê +U) jı ççJI all gla§ll Al3laaJ GHlJI GUZANI Cl şla> _~êq 
ın) Aş yazî glaöezal j e^ Aa a j8 jaj Ils ) g85 
IR y :AJ3laqJI ke J~: 

bî Tarî 
çê j5 yella cılakall j ja çhê ùU) jJI e> 
„J~e^JI Ala 


bçî! J h2dl Gen lı azi 


(2-10) JS-:JI 


ee TAY 
; ~e J) Ala, è jS yes &l.._..JI 


2 2 


a? bُ 
2) F,c0) » FE,c-c,0) 
3») V,ca,0) » V„c-a,0) 
4) c- Va -b? 
5»yayc , ayb 
6) 2a - „..SJI ) JI! J + 
7) 2b - >.3-2JI ) >:J! J l> 
8) 2C- cel) êdl cem 2šl~dJI 
9) A- abrı : 


era cle üşê gali çel 
: Je! A22, ê jS” ya g €¬l»LJI 


2 2 
2 asan 
b?  aُ 
EF c0,c) » F,c(0,-c) ö5, JI 


AJ »l~„JI 


V,c%a) » V„0,-a) öU J! 


cArea) A lg jyj uašlJi glaãjl 2ãlav A>l: 


a?+bُ _ 22 ; 
10) P- 2î r , T~ cPerimeter) Þ «j ; „i; „ašlJi «lali la 


e b Û 
11) EEE a » @< Tu+ı gi c Jê! l3l» ö ;S ; cs jS >Ji 25-^ “e” 


. : ٍ BN -9- Jl 
ö^) „J! g m54! ce J5 (l1, NEYEN J A> Jk lk JS ê ETA 


2 2 


y 
2 zz-.1 
Db 2%71 


2) 4x2 +3yُ -ٌ 


D0 


ğُ cç jS yJ) 2>^ 


2 2 
X 1) J>! 
. ayxb ê Je A. L2JI J3 luJI g- & ,U2JU 
a 


¬ a? -25 > a-5 > 2a-10 >3 ysŠJl ) g>cedl J 
bî -16-+ b-4 ¬2b-8 ê> and) ) gone) Û gl 
c-a?-b? -J25-16 -+9-3 

. Cı¬ 3 

E, (3,0) , F, (-3,0)  èë,Jı 

Ya O;0):; Y.C5,0) ewl j 


a 


4 3 . 

4x2 + 3y? -- 2 ¬ ãJal«JI kel wan WEN 
a R çj miye 
2 

3x2 +27. -1 
4 

2 2 

4Z Sa] 


¬ a? -ÃS as5 52a-5 êv> ; DJ! ) gozel J go 


bî <-1 > b--k + 2b-- š>J e-o)! ) geeddl J o 


l zi (e5 jS yejl -25l>'1) 


(6) 
lI 

„| ^ 
lI 

@ lS) - 
lI 
| 


- 10- J: 
ö lula &JI sLuÎ, Fv ~53:05 +; E (3,0 ) +G) $ çe dJ! _ašUJI ad2&Ji J3l A> 
~e) Ala o 8S Ù, V,ç-5,0) » V,c5»0) 


, ) 
: Je! Alak ê jS yellg cı ku-dl j ee (le öla& OLÎ JI, öU) jJI 


+ c3: cî -9 
5ã 5554 2:25 
¬ cî - a -b* + b? -a^ -c^ -25-9-16 
x2 yُ 
2-16 _aŠUJI alaãli ãJ3l« 
çm) poee)) Çekê êl) şose (lem a ~e) Alûû e ST xè ced! aölJI êde5)! jJ5l» J> 
cla Lal ) gosa ça g Cla> j 8 4) jb lê j~ <l-.Jl ) sa çe dada j cm31A>^Jl 


„ dlar.rea g dıla xa 2> Usa g (pö) ê)! cem A3l~ell A> Ö «ên> g 12َ J,5 l> 


__ __ 2َ_ 
2b-8 + b-4++ b^ -16 2-8... 


2a 12+ a5:-6 +¬ a? - 36 


2 2 
2.e 
16 36 


¬ 2c 4J5. êA>g ela êdl o 23LI 
_23UJI alal Ašlası A>L: 2a-12 


A- (6)(4)r: - 241 (Ã8 ya êJ> 3): 1t -ٌ 


c-~^a?-b? -+36-16-2J5 LJ 7 


_,aŠUJI gali Jo_>a 


bm... _ . _ -_ 


2 


P- 2r -ٌ -2n.j2 - 2na 26 -&lu 


61 


45) 3ı (SA>\ j) J-o) Ala&ı o j5 ya all laê Ja kx? + 4y? - 36 5-J 
(KERA 3,0) 


kx2 + 4y2-36 [+ 36] 


(3,0) ë, JI > 


¬ cz v3 > cî? -3 


Ae Ã_-LAJI AJ3laaJI &» û )U&<JU ; 
a 
¬a” - 2 , . bî?-9, c?-3.... (1) 
c?- a2-b2...... (25 i 
36 C2) çê CÎ) cê ezel 
3-2-5--9 + k-3 


DT 
Jit wan gile ny pAWAR J05 cl Aha ê4 nı 


3> j (2) çêkim one gi b om dêl el> j (Ö) celad! o L-j 


2c- 6 - Cc 3 


2a-2b+2 +2 
a-b-1+ a+-1+kb....... (1) 
j cî -a?-bî 
“ 9-(14b)f-b? ` JU 
9-1+2b+b?-b? 
9 -1+2b 


a - 25 

xî. yî 

LT _aŠUJI glašli J3l 

(ellS-eJi Qa§li ê) jı 4çî Jı cedel) Jue'Ji Alak e jS ye çg,J)i ÇašlJi elağli Alalaa A» 


ê &ılu> a (10) çu Anal ê) pe J lb gp > Vî - 12Xx -0 


y2 -12x - 0 

y2 -12x 

2َ 

YÎ BEX (aHLAlI Al3lkel &» jJU) 
4p-12:> p-3 

F,(3,0) , F,(-3,0) : la _ašlJl *lãll 5, 


¬ c35: cî -9 
2b:+-10 
be5 > b25 
“cî ar -25 
. 9-a -25 
a -34 


« 2 
2 tn DÎ 6lJ glaãjl J3l»: 


- 15- Jl: 
êqil çêki dArRe ka aa nû Aq Bank 


6 - „UJI »asJJI, E, (-2,0) » E,c2,0 ) 


! 
Gali çıka (esa VP (x 
-¬ PF,+PEF, -2a lë i lk 


J(x-2) +y^ +</(x+2)7+y* -6 
J(x-2)f+y' -6-+j(x+2)+yî el zall ga 
(x-2)7+y -36-124/(x+2)7+y' +(x+2)f+yf 
x2-4x+4+y7' -36-124j/(x+2)f+y' +x'+4x+4+y"7 
12jJ(x+2)7+ y^ -36+8x 4 le ã--ãJU 
3J(x+2)7 + y^ -9+2x omê xel! &- > 
9|xî?+4x+4+y2']-81+36x+4x2î 
9x2 +36x+36+9y7 -81+36x+4x7 
5x? +9y2 - 81-36 
5x2 +9y2^ - 45 


X 2 
e „_yaŠl.JI adaãli ãJ»l» 


.Graph The Ellipse _ašlJI êde5l! +, A& ,b [2-4-41 


2 2 
X 
: qla3jl IAA eı jJ gj OLÎ ) gose Okems aU) 2êU aJdo3 J3l Je) 5-J 
a 
V, c@»0)  „» Vic-a,O0) -a&Jl ~3 .l 
M, c0, by) » M„c0,-b ) ç-<laã&JI < .2 
Jet (er -- gJI Ue V, M, V, M, aa NI Je l2l > J.3 


E, c(0) > Ec0) 5! +4 


64: 


SÎRA j ca) gece ce» JS Alalun j J gb A> çê jS yella mlaêll cemî ll ea ll ce J8 oe 1 
ella lan JS (çê kela lke hı--ell 4LašUJI ç ,la&U ç jS oJ! 


a) x+2yî -1 b) 9x7+13yî -117 


O DD e e DT 
.ëu> , (12) çek y-2! ê) os» J s5, (-5 »Û) ı (3 »Û) ölla&Ji ka öU, $JI.Î 
„ X224 ê DILLÎ ) ee a elen, (Û E2) GU) JI. 
em3 5l (le A> j 5c Ê çu3dall SJ ê) goes (eslê cê X83 43) 4ı c84) --> 
. AJ bëš>, (12) zehall eyna Jjey J~ j5 yell 9a5) a 


: êA> 9 (DÖ ) ce gl A3ol 0) gose cÃn2 j « Cılu> a (8) çeku 45) 3ı çe @L--JI .-2 


: ede l3l _ya3UJI glağjl J3l A> cû yazi #l5l „3 
„ J-eNI Allê a jS aa (Û, +3) öllaJi sî, (0,42) öllaêJl sU, jı Î 
ê jS ya g Il ) oke le O la&5 OU) JI 9 (10) UJI >A2JI a êA> >(Ö )c5)34) - @GU-JI. 
NI Ahê 
çg JJi cêlSJI glašll 3)5 ê 45) cA>l j ~J) Ala&3 a jS ye çelî all lali J3l» a> „4 
Waa. 3^) Ala&JU ya; ašlJi glaãll öl lele y^ + 8x - O azlala- 


oezla&:Jlı az) Cky-Ji j sesa (lê sU) jı) J-e'Jl Alaûi e jS j» çgdll all. qlaêll Alala» A> „5 
.c3»4») » cö,2) 

reel eb Ga sU) (el Ala&i a j8 a edlî alldl lali Alalaa A> L6 
„ yî - 12X. çêl JI ada&ll _JJê ~ı c-l3 kall ) >: &« X2 + y?-3x- 16 


J +» ~e Az .-ٌ ê jS ya g kul ) seke Jl Ok êU) Ss _cŠ\-JI êle Jale A> .7 
çl! Ala&JI se yî + 8x - 0 c3lS-JI glaÃll glaãı ) 3al! e) >c: J ıl» cn yS) ê) >: 
Û (2) cs - m~) l.l 


çê gm a) goea (gg çem ya bı yemay Joo^Jl ekı o 5 yay xî + ky? < 36. azJslua ašlG glš 8 
ö^ JS nê Û yl - 4v/3x aslalaa çedll 3JI «da3ll ê) Ça 43)3ı c4>1g « (60) 
*h,k€R 


xî - 24y êli ala&ll ê) $ (ê 45) c8-A>1 j J~) Ala è j5 ja gul) _aš UJI alašji 2Jal~» a> .9 


.3A> j (Ö6) 4)75 (bC mag 


^3UJI alaãU Q ãl2JI, E,ç(-40): EF, (40) 4)3 çs.jJI ašlJl êdeãl! J3l J> . 10 
„ê> a (24) + QE,F, 2lkajÎ dele Ol Ûusoa 


. Hyperbola „l;jJI #JaJI [2-4] 


2ennltlon jT ewna 

- ÎS 
çı8 le çl pkk û yê) 2ã kali û SS (ll çe ped ê daêdl ûe yema şa Jll JI ala§ll 
: kulê lae çel CO), 3JI) om cola 


(2-12) JS-5JI ê < 


E, cc,0) » E,c-6G0 ) ka ck, jJI 
V, ca»0) „» V„c-a,O0 ) La ö LÎ JI 
çere dolê ~~ Ala P(X»y ) Al2&JI j 


[2-61] EE rJ 


| PE, - PE,| - 2a 

radi Jb taz Gulî lae 2a ê-> 
Ade aS (l3J AI jJI «--l3ãU _Ã.ã»JI 
~~ J-3 ol o--)3-- 

gٌ 2 gJ>---Þ U> PÊ, » PÊ, 
Ala (en cemen gn yel cm lll o Hall 
_ öe! nd! çe” F, Ê U_.-JI (P) 
Gê xel! ) sd! J sl» j 2C çe gk3) c5) 3J) 
çf> yen) j goeelî jaj) (2b) ja (k?ell jl 
„ (elaÃ)! j5 yer kello (çês&md)! ) eel (le 


„He Alak a jS kej kedl ) goe (gle U) j cç lJI ad jJI «dal J3l [2-4-11] 


| : JB jJI eda&li Aj yaz lazi j (2~ 12) JSJI ç> 
PE, -PE,|- 2a 
1 2 


-> PF,- PE, -+2a 
> +(x-o?*+y^ -+4J(x+c)+yf -+2a 
> J(x-c)f +y^ -+2a+4J(x+c2'+yf 


çelê OU) $JI a J'J) Alê e 8S >a çeJJI _ašlJI Az) AJalae çê ye les dali j çê oll ên 243 


:AJalaeji ke zo lll ) ee 


„i JHe J) AI è j8 ya gj cıla lal ) goes eke #U) $ ççulJI JJI JI adašll JJ» [2-4-21] 


F,c0»c) Ilo l2l ) > (le ölü) $JI c3l5 l3l 
F, F, çekê ê nandî ça LLI ) goes g 
(2-13) 5-JI ê &S J~ Ala >» 

XA Jalal azo A2 JI Aã, dali êsa 


(-b,0) 
aii „aU 2 a, ali 
2 2 
X . 
5 -Ãm ez 
a“  b 


E « 0,-c) 


(2-13) JAJ 


dÎ aaly ê aA 25 aI xEWÎ ö Sat „ayEWWI <» 


e 
e-->1l 
a 


. Graph The Hyperbola .sı jJi alzãJI «-, i& ,> [2-4-3] 


2 2 


Xx 
ıı q-la&jl l2 ~~ jJ g OI ) osd O kemo sU) $ Jöl) gdaê AJ3laa Û aî „5-J 
a 


. (a, 0) » (-a „» Û ) -eã&JI >.1 
.(0 „-b) » (0 „ b) c--lzãJI - .2 
(2-14) J-S-JI Çê 4S (jll l3 4e Jal:JI eda cy» Sklas-~» ö ySG.3 


J -lez-~-i  ---33 „-~ >.4 
Sa leqê (2-14) JSSJI ê lS 
V,ca,0) ê ê-l-5) e emê ned! C>ma--&ãı--Jl 
ARURÎ 


(2-14) J5-5J! 


.(2- 15) JSJI ê lS J5l jJI glašll el)è +- > e Fı cc» 0) „ E,(-GÖ ) c5) 3J! c.5 


F,c-c,0) EF,cc.0) 


(2-15) J-5J! 


bA Kak Lû Na HEEE Ele 
e-ı 51 JI glaãÛ (3ê y-J! > _&-Aodl u) ecel! cı» JS J boa cel 1 c5)34 cs 


X ~ı „haz jÎ 
64 36 
! 
^ a A 
2 


>a -645>a5-8:12a5-16 š>;, êJlêoJi pell Je 
¬ bî -36 > b-6 + 2b-12 šA>; Gêl yl ) >J! J +» 
cî - a?” +bî cî - 64+36 


2...- za 
- Cc Sar ; V, c8» 0) » Vıc-8,0 ) la J5l JI adeãli L.î, 


EF, (10,0) »F„,c-10,0 ) ka OU), $JI a 


(2-16) JS-JI 


Cıl> j Ö - Arî è) gesa J gle g ~e! Ala o jS ya çgJJ) J51 JI ala3jl J3l a> 
DÎLÎ ) se he OU) $) (2) cek ce jS ll -35k-“J1 a 


) 
2a 56 > a z3 -¬ aُ - 9 


öes- 557 2.c2ê 
a 3 


„cî <a? +bî ¬365-9+ bî 


¬ bî -36-9+: bî? -27 


2 2 
„ Yî -ı 


A - A... L_ãJI JI JI ala&Jl J3l: 
9 27 ea 


Z1 


CIlA> j Ê (Gêl yed e) posa J çlo g Je! Ala è j8 ya çg JJ! ê JI eda&li All» > 
F, (0,J8) , F, (0;-«8) : ölul23Jl ka e, & 


2 2 
` | 
y 2b-45:-+ b-2-¬>bُ? -4 


e-483 -:8 
F, (0,5) Q c2 - a2 + b? 


„8 -a+4 


(2-17) J5-J! 


5.JI ç şla&ji (ya gg)! 1J4» Ji» Gêl yel! ) g>zadl J gl» (JI gl: (oÃeÃ®dl ) jezad! J gl» JlüeJl la (ê 
ö Se hêj &ı ya oe p4) JS azj'l! delêl ON (gO çlnl) gl «SUJI JûI JI alešlU e 
J2) Azê C4 Û ,lA&a çe) cç jS yell -3Sk3-I 


ãJ31_JI ç şla&lU çg jS yell <PS&>N1y ca) gedl çê JS db Az el ceml ll oba dll ce J8 o+éٌè 1 
a) 12xî-4y2 -48 b) 16x?-9y+-144 FANÎ 

ıı qall en l KÙ ASINÎ IN Gi (ê Jd JI «laêll lal» 5'1. 2 
„Je Ala e jS yag x b3 ae co lsedl j pee qe ade lês yg (ES,Û) Glulağ&Ji lk öU, $JI Î 
çekê êl) gen Gelan g >la> (10) Gêl yel! o) gesa J log êX> > c12) (çÃsüÞdl o) goea J lo „< 

.Jne NI Ala e jS yeq cemlla>^Î cu) eel 
alSã51 j B> j 2</2. 3)! yel öj joea J gle j lokal ) gose çole #U) jı j J~o'J Ala û jS ya .-> 
CÖ) egle jS el 

h3) ag J¬e J) Ala o j5 ye edl! JjI JI ale&ji 2AJSUka Cı e al J-> .3 

ıı 3 „4J AãÛnAJI 2_-J j mlla>'I cu) ll le el) je Gelası (24/2.0) „ (-242 0) 

HOlM> j (2) çe gk 45y jı cee Ala jl (şala 

Aa ğı asî) (lJ cllSI ala&ll ) 5 (ê 45)53 64-1 j CilA> j (Ö6) _êsÃ®dl o) sa J sl» Ul) eJaê .4 
Ala al) çl (ê ela§li Jalu A>. (1,-24/5) ,  (1,24/5) cSzla&Jl >j J~“! 
> Je Aladê e j8 ye çe dll Jll JI «de§ll j ue 

sU, jij ãu> j (G,Î2) _ããodl ay yeca J je j hx?- ky? -90 azlalu j J.z^JI lai a 5 ya Jlj alaê . 3 
hr çel hi, kç JS kê „> 9x + 16y3-576 aJJ3lu çç.jJI _yašUJI gJaãll 5) le olêJla- 
.A.A.Aãrdl 3lLe^Jl Ac yama jJI 

ml) cê Ana Amelj Hl Ol melê J31 ue Ala2š o jS ya cçulJi sd JI #dl2All All G-51 L6 
êre A>! (po) gocedl (ekê êl) gose lem g ~5 8jl he <lA> a 1,9. cs3>4JU 

Ã_.-JI , X? - 3y - 12َ asJalx» çg.jJI J3l jJI aJaãlI G) jı kûz el) $ ççJJI ašlJI adaãi ala a> „7 
„JANI Ak e j8 jaj Dı - ayar (ja oe 

ye k6 az X2-3y7-12 azlalaay  -z'Jl Alk o j8 ya gl Jêl jJ «laÃl! JI 2sss D(6, L) ãla&JI.8 
„P AAJI cı çemi hgodl Çê e> yell elaêll çe) JI jlaêll caz Jb. < „Lêûnê.1 

êdeêl! JJ5 ~a T4 _G5UJI glzãJi S) 3 lk eU) 3 jJi 5) jJI aJd-ãjI AJal~ > .9 
e. SE „ Xê + 12y - 0 g SI 


CJ?) cLazs)) 


Chapter Three 


UJI Go J elê e lãzêL 


A2, NAL PÊSS21 

Al. 2-.aJl, J», l»,- FÎSS3] 

LzJa'Î RALAM „kêza U AJMU Gašlll, 3lJI lI |[3-4] 
A> (Raj & Jl, ~J & JI | [3-51 

NI Ja5, <>L sul! aê, ,aš: BRÊ 
Jolie), lll U Jl Jaêd ASUJI 22x41) l>i JB 
AjU , il..J! Jalal „.., JÎR 


yr - 2y - f'"(x) 
X 


hf (a), h-b-a 


LU 2JJ 5SS n. ulall ualkl 2ûall „ê Gula? al 3u dil z Jaî 

ewdêq)! jmdall, A MI A kl Jl c> lîzên »laql nel, he eha, GlãzzaSU 

Cı lazal Ûlan >^! ma lîl! an J» liz Jill la ê, Mak) lA 
Jll L> cı l2, 


(Higher- Order Dedrivatives) L.lJI <> Jl <-lš <>lãzãl! [3-1] 


(First Derivative) J 3l usa O GUZANI J>; sê lê êl gu JI3 y < f(X) 315 lêl 


êuu A> 2Jl3 JêÊ j y-> - f'(x) ^ 
X 


AUJI ARLAJ JAÊ uyan AlS êzêa O Gazî GUZA û leê kı êl gê lê) eda 3Ja42-1 ã 
AS UJI REZAJ JAÊ êdaAn AJ» êzêa O ajî GURANI Jo j 3 „êl gg lêl A-1 ãJIJJI 
Û 2 
ê A> Jl3 ezl ê >^) eg y” - dy - f”(x) 7k 4 ^3 (Second Derivative y) 
2 
dx X „Al ê 
ûJUJI REZAJ e3 lukaka OU GUZANI Jo j yê lê <> êl j3 l3l 
3 
,„ _ diy - f"ö lJ >», :cIhird Derivative) 
` dx - 
CISALL GI UkAÎ ada ke Gilo LS UJI REZAN ca leda a LJ kze colêzêa 3l) Ss JI >Ji la lej 


el STI ASI çè AA Ss ,(Higher Derivatives) UJI 


HAS şê (ere ê JS TÎ > y'"” -2y- f'?(x) 
X 


Dîl lS j AJ kull o UzAêU Zêl5ıa ) ja) le 3 yaz3 j 
f'(x), f "(x), f "(x), f?(x)....f'?(x) 


yyy y.y 
dy dîy diy dîy  d"y 


dx dx?" dx?" dxî Î "dx" 


: GÎ ÛJ çemesa lJ o ÛRAJ Cû ye3 ce g 


: ol, 


Ûy) ÇŞÎ kê dD korek «mî Ã>1j) êê S > s-fç(t ) ıS) aJIJJI J> be zğ2kAUÛ J lkeS 
2 
ds __ - f”(t) AJ Aêna j ceh dJ A,lasll &» „JI JE Se f (t) J3) Aj0 
dt . 
„zed Sê iRUNAAINAL iS çî ho xl AS da JÊ 
Jemelî jek danl Jasli jis SÛ f (t) SE ce jU 3---JU 31j) 2JUÜJI 22A LiÎ 


deka nî le cil yaz lı ê)k-a el jê gu Çê öU 22jo L> cce yj Ay j4li AGA ayj 
(el Jemaš say) Jı AI uk cl „Se(Deceleration) 

Arez CÎ lll o yasa & g)kell J>!» 4,5 >A (çê çglJI sLaêll J30) öl „UzãU g glk GSUÛS Xe ; 
„ 5l JI la aJ j> yazu edl mazil ke Jamaš Hl „OJI eda p 

„GUI Zl )Ulaš ST) 4J e xaza kı kul A) 2JUJI RAZA enm j 


4 
-1-J&: 
2y J y- COS 2X l5 lê! - 


dx? J 
dy --25sin 2x 
dx 
d?y 2 
-_-2 ---(2)^ cos 2X 
dx? JE 
d -ٌ - 2َ sin 2x 
dx 
4 
ey - 24 cos 2X 
dx 
3 2 ro RE j ee 
y5+ a2» f~ : ol ke ca xê VÎ+ X1 ol cele lêl ca 
dx X X 
J> 


X Azad) 2.--JL cul deli Gıên çglc lao BUzA öUÜza) 23SLJI Gaêu 
2y2/+2x-0 çele Saro 2 he AJalal ê je R3 (eg 


XU yekêk ALJU cul jell Gês el 


2 
bT 1-0 
dx? dx dx 


dُ 
DAME J> . l 
2-X 
a) y-2-x,Vvx <2? by) 2 rk 


cy) 2xy-4y+5-0,y#0,x#2 


rl u JS) f”(1) +.2 


a)f(x)-4J6-2x,vx<3a b)f(x)- sinmx o)f6o--Ê-,xe2 
¬ X 


(2n+1)7t Û d2 
x#¬¬---¬,Vne Z,ê-> ra n 2y(1+ y2) #Î caê ,y - tan X <35 lJ .3 


A -y+ 4 cos x - 0 Si +» Yy-x sin x <-5 lè! .4 


Related Rates ãlas Ll Nal [3-2] 


(RADE) (em Alj yekka çekê SÎ ekekl eda a JS Resê Gêl î oe yoksa ça ASÎ A> j lê) 
aa kesa jJl c^nAL (as kl de ko jl (ça RÎSÎ OÎ diu je kal lasê kÎ kkelî JS kal çya jJl Alla j 
OS 13I Sad « dakê Ayı jJI cı'jaaM jÎ Ala o A ıNAAlU GU>-1p Aloz jl Asa jJI cı aall 

y- g(t),x - f (t) 

clgman- çe yêk dan) Sel (nê 1 JAên-l sAzllı daa ye leg ne JS CanU cu yoksa XY O! yekl Û 
cas öSle ölêUJI, dx. _ f'(t), %- gr) ıl keS j leqır JS yekê Jana 2ê GÎ Sê 
dt Y,X ce JS yekêl cama jil 

eçlaê Û. çı jU A-JU cul Zal (guko lU eda êj Qala U AZ (ê cu yekêk ûs dea J êl a 43j 
el leS j XL çye JS ehê (ee jll Jm 2loal Ss X“+y27-4y+6x-0 2J3lall (+ JlJ J--- 


Û. 3-ê d 
--(x*+ y^“ -4y+6x)---(0) + 
en y' -4y+6x) ema 


dx dy „dy . dx 
2 T nOy -4-7-:6---0 d WW EV 
dt am dt dt ê çe gk Y yeêd (e jll Js a ö ,S- 
ê 


Al êl be lol dis 2ha edl glesdlagî Ji e, 


A> g ) pe jll ll emeg CH gill j êl kall 3a> gê ê GÎ Cma! OÎ ) AJL<U Ûala3s» «-,l (1 
„JI j-JI J> (çê h--~-4 Ji 2ã3SLJI 

HO AL Sê (ya JB SÎ Sl keli ou n >Î AlSke Sul J l> ç2 

HE (el) eêRel) û--JU cul deli ges ç3 

„GURANI Qaz Cl kall çya Jl jJI <l lana e je (4 

HAJ çene gê JUI AlRA'I j 


rev 


LA ea GEL NÎ NEN E (AE ` NL ALA LE MLNA ÇÊ 
: LÊ çya) ççÎ Jıe OL HI (ê sU elêŞol AS Jlke > 0.4mî3 / h J.» 


Jı 
VÎ) gê Û çya) çgÎ Heke OL HÎ ê sU e> „5-J 
(öolağ es 2JLJI ê L^) dv _ 04< (>-4) 
dt. 


Jila 


dh ê , 
em all <. „lali , Î1 şa çj çşÎ 4se OL HI ê sU gU) SJ; 
ûna ya 3A Û AL laze û las çe) e JS A>l sUl ol 
AV Ah, A -šAel8jl >L 
V-(2)c(2)h-> V-4h 


dv _, dh 
dt û: 
dh dh 
-a0da4 Tı - Û --01 mh 
dt 7 dt mi 


0.1m /h öı gı ê sl _elê5Gl A3 axa 


-2 -Jl: 
J Anê kl lb AA. 96cm2 gg als ölall cy Alle A>è--4, J 


.8cm l> ye ö ;S lece JA ~e ye çê Oka&jl Jana A> «Au al ê5 c~-u2cCm / sS 


J 


X ¬ las J sl Ge yê la ãla>- 2Î ê 
Y~ Jelamdl e ye 
d lejl >33 Aa HÊ - 2cm / s 
t 


A - Xy 
96 :¬ xy. 
y-8 + x¬12 


¬- (96)---(xy) tul A-0 SJ ê jb Gaês 


dy 
dt 


0-12-2+8(2) 


4 
daka 2 cm/sS Jns all cell... 
ı aS êz ASA dua delêl çya û&,la, lak» 8cm 4ê ,> Jb Ako „Sa | ¬3 -Jla 
lA lê û So çel Alaoelli ê Jk leu 2&I axa mê 6cm? / $ ak öl jJU A-L-I Îso lêlê 
.1cm «.....J! 


J>! 


x-1 Case $ ÇıU.> _ lll, X- Az 2Î ê Ak zk ge yê 


be) SI >-> Jll _laAll ASÎ e> - Jll e:> 
V-ç(8+2x )?-8 
dv 2 dx 

-3(8+2x) (2)--- 0 
m ( ) ( ) a 

: elê J~are öUÜzAL 6--G)l ce aa gazl j 
-6 - x@+@q).25 
dx 


-_- - -0.01:cm / s 
dt 


0.01cm / 8S - A> ak ölü dAxe.'. 


: aga 
cenî) daîl> (le cç glali 4Ù jbo j 2.a jojî ke J4-J 4ê ,b uz. 10m 4J ,b «k- - 


ce 8m a le JAi c2 aji o So lse 2m /8 Jaas Ja3 çe laxaa 4-5) <) JJi GJ Jl l3Û 
: A> Je5U-! 

.çg şlall c) Hall GN jjl Jana ç1 

„ue Î j edl cu & jl jli A3 Ae > (2 


J> 
J5> | Y E : Ala Î Je e yê 
TU 2 jx mati çe J44 û jli aw 

„ y~ e ,N! e hel <3 ,lejl A» 

X 0 (û zlaê „ai ) 0 - ge jîlla ekl eu & lJ! _»kê 

ce, : lê Hare gej şêlkê o xa (Gelan 


1»  xî+yî +100 
x-8 > y-6 
RÛ +y )- $ (ı00) + 2x%+ay%-o 
dt dt 
ı cle J-arû a şlal g-&ll çê (aa yazllaj 


Û 
(2))2)+2)6)-E 505 4E m/s 


~~ m/s cê haj Cê leji G'O lI Ana 


2, Paa (sin6) --% (-* )-> coso : @ _ .1 dy 
10 dt dt 10 dt 10 dt 
Z2 2 ey cos0 -->- 
10 dt 10 dt 10 ç* „erek 
dy -8:... RD 
LA adı dt 3 Ãacê ce j Xs Ö Raîk (aş şadi ay 
8 dû 1..,-8 
ı0 dt o3) 
db --1 
A„z--rad/s A gl jl AS ke 
dt 3 


- e & Aw “- Pê la 


eê JAne A> « 1cm2 /sS JiUJI az cı ~a l-5Cmê /S Jane Jik aê --a, 16cm asueU 
16 „ 12cm _5UJI ë~s lê o So (Jl Al2>eUl ê J5LI 3e 


çe WÎ Jo j yell çela Ge yê _ 
A> 3Î ase (Î -ç U),\)I ; T- Jlaãll cêva) 
V(t) Ala> ãji ıe JJI em> Û? >8 
elê Sare ceklka ALS çya jÎ tang J leazal ce o glzdl JSJI (ê 


24 bıbê aba C an li 
h 24 3 
1 
vz-nar“ hs 
3 


t se û--he zig gave 1 n[ 1h] n~ 


wa La 
dt 9 dt 
Hez yeeêj) Jk 2jl ka dog yöek çê SLI eme ek Jehne 
Û êl a4:emê/s 
dt 
em CÎ) çê cer gedllij 
ana) aT 
9 dt 
dh 1 
D>¬7>---cm/5 
dt 4T 
-6 -JUl: 


JAna ö ;Su don Y?-4Ax lSj glašll os le 35 >» ãla& M. SJ 
M ãla&ıU dl çêlA>NÎ Ad (e jll Jasl A>  0.2unit/S çl (7,0 )ãla&JI e laolazl 
„XÃ o So kuıe 


S g MN ãLI „SJ, Nc(7,0) „SJ, Mcx,Y) „5J 


S-j(x-7)î/ +(y-0)f 5235S -4jxî'-14x+49+yî 
gm YÎ-dA çê la geleg 
¬ S < Jx? -10x+49 


ds 2x-10 dx ça ¬0 & 


Z-x-z2z2-yZrraninêi 0255-2 
dt 2x2-10x+49 dt 10 dt 


J>! 


¬ KE - -lunit/S : 
dt 


JA» ÎI û JJi gil JÎ lû ~Î) dall> le lel 4è jb, A4lÎ ejî le JAcÎ Alb Ju ek 1 
el cm a gl jJI ekê ö jS lse ç lal <? all dJ jl Jawa amê « 211/8 Jaac JašU- çye. lona 
; Û seke lejîlla 

Ãe yn g > yanll çe l4xasa 1.8m 4J jb J>) 4) >eq «çı lan Aslgi çê 7.2110 4J jb 3 je „2 
JJI Jb Jb A5 JA8+ >, 30m / min 


çen jJl JAAL û jS lse M AlašJi la! A~« YX? çl(SLI glaAll le 4) es Ala& M „SJ .3 
„ M l232: çgolall ilaA>'l Ad a jl JAasll êl çak (0,2) Ala &JI ce laslazı 
Î i i ٍ 


X yekê) (gew jll JAl o jS lake Gell x2 + y2+4x-8y -108 350A) (83 (Jl dadi > „4 
Lt ca U 3oll Y jhêl (ge jll Jakdi çejlîm 


Jn 3€ ÛJI ao J gl 3J3 ja « JS-JI nı ya 459Û _ÊQ Ûia yeîêzî co laıl AL laz. çı sla çj) se „5 
êê ÛJI &L> J sl» ö Lelê er) yekê Qala» Jm Û.3CIN /S JA®< all aslê) j 0.3cm /s 
. 3cm gUë)!', 4cm 


Rolles and Mean Value Theorems 2J2. al | ã„.ãJl, J,, l»,- [3-3] 


Aqê çl Ra jll g cha jlazll anı yS dê leu gali Raçêll j Jp) (en çl Al la Çê -? yasi oÎ Jê 
(EW8) cenea ll cullel 


[3-1] ->..>; JB 


:ölê [a,D] ããLA ë sali le 2 xu» JI3 Ê 305 15J 


lè! Jašê , lI C € [a,D] > C Je ls 2&3 J>b fç1 
x € [a ,b ]J<J f(c)> f(x) 
lèl Jašê j, lê! C € [a,D] > C Ase ce yA 4<3 J>G f ç2 


x€la ,b l<: fc(C)sf(x) 


: ö5, [a,b] AšlAL ë 3JI ke 2 ya AJI3 Ê C315 êj 


š3 > şa f'(c) ol, c € (a,b) > C ıe ce A JÎ (ele 2-3 f JUJ 
f'(c) - 0 öë 


y f'(e)-0 ` i 


çern) Gelalî û jS ce yêne gÎ else hanê JIJI laake >L Jl, a,b çe Ašlsi c Alaš&JI e 
(lÎ ) jê çê)l je gl) LA AJAU _L_JI 

Fîl JI E ll ê S8 sÎ SS o^ 

ç f((C) <0 è & ol b> Ji CE (a,bD) e.> c ue cA kêl jÎ sehe 2&3 f JU ö5 ll 
:ê'jI JlU ZI JI jJI le &ıl-SU j 


f :[-1,1]-> R, f (x)-|x) „< EE nu 


öl aloÎ JSSJI ê l2>`U lS; 

X -1v X--1 çê JS Ane hasê elzel &Uzê f AJIJJI 

X ¬ 0 e 2an yAvzl &lkê a 

X ¬ 0 Ae GURASÜ AUÜ ê Ê AJJI GÎ RAJ ZIzeÎ jê çe ekî C4 j 


„ê3 je je ê fÎ(0) ol sl 


f'(c) < 0 ö ,& ol 3“ :” 


[3-2]-2:>z5 


ı5! (Critical Number) g >> 3.e SL cC 3.JI e JU& . C 3.AaJI Je 2 ya» f JIJI SJ 


A> y>) Al2&JU ( C, f (C) ) Aa&Jl e-3 € ê dUüsêSU UU „ê jJIJJI o! ,l f(c) - 0 ö5 


LI JÈ „aê 
f:l-1,11¬R € f(x)-|x| Ih DN a 


šö şe ga yê Ê (Û) GIş Az dae 2š yan AJIJI öÎ Ja>SG 
. Az yl Ala&JI a (0, f (0)) Ala&Ji ol j Ê AJAU guh 3a8 şa “y7 3adJI öÎ JU, lJ 


Rolle”s Theorem J ;,ãk„-: 


çg JJIAU + j> lai Jãê Ja& Slza') Ala...» za ya (d3) J355) çemi yJ! eJlJl gn j J&J : J a) 2 ya 
„dama lı Azo dÎ eda Co g özel ê „aji 


4 
Rolles Theorem SÊY Ê 


: Ê JIJI 31S I5I 

[a,b] ããlAI ê all ê š > (1 

ca,b) ã> sall š êl ê GURASU ALE ç2 
fv«b)-fça) c(3 


f'(c) <-0 : gãê; (@»b) gl z3 c Wl Asê JlJ le A> gı sU 


RS c Rê A> ı 9AJUJI JI gal ce JS (GAee J a) As2 ye GÎ Jê ûn Pe NEN 


a)f(x) -(2-X)2 „ X € [0,4] 
b)f(x)-9x+3x2-x: » x € [-1,1] 
x2+1 » X € [-1,2] 
c)f(X)- 
-1 „ X€ r-4,-1) 
dy f(x)-k „ Xx € ra,bı 


a)f(X)-c(2-x)2»x € [0.41 


J>! 
„2 gaA-1 8 „AS Lo [0,4] ARA ë sali ke ê eza 2JJ : J aI J> >êJI 
„2gjx41ê xaS lel (0,4) 3> jaêll ö ûli le GUASU ALÛ AJJJL : _3EJI J> 3JI 
f(0)-c(2-0)27-4 :êJUJI J> êJI 
f(4y)-ç(2-4)27-4: +: fç0)-fc(4) 
„J g) dın ya (GAR ê\llaal ö aji ~5 AJIAJI.'. 
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f'(x)--2(2-Xx) 

f'((c)--2(2-c) 

f'((c)-0 + -2(2-c) - 0 
„.c-2 € (0,4) 


byf(x)-9x+3x2x2 , X € [-1,1] 


J>! 


„a gah ê AS Lo [-1»1 1] A2 ê êli ke ê mna 2JJ : J NI J> JI 
L2 ga318 aS lîl (-151) 3> sall š sêl le GUZASU ALÛ AJIJJI : EJI J> >êJI 
f(-1)--9+3+1--5 :êJUJI J> êj 
f(1)-9+3-1-11 -> f(-1)# f(1) 
„Arez e) GJUJI J> xêJI O J a) 322 > Ase 


Cc) f( ) xî +1 X € [-1,2] 
X) 
- x € [-4,-1) 
[-4,2] +-ãJlJJI J l>-: r 
lim (x^ +1)-2:-L, 


x¬(-0* : JaJ! J» Xêl 
lim (-1)--1+-L, 


x¬(-1)” 


[-4,21š JI ê Lj # Lo o ê emme cJ AJIJJI 
Ja) î2 > GAZ N ê 
d») fç(x)-k ,„, Xx € ra,b] 


AU AJ» N [a,b] e š ez JAJÎ : JI J> xall J^ 
„ ca,b) ë >:ãJI le GUzãASU AL JIJI: cEJI J> .êJI 
f çay-f (by-k :aJUJI J Jl 
„ça, Db) ë xil co 3a3 çl ö jSS ol Ss C 3e3 ö1 p. Ja) 3:2 >-5 AZ ãJIJJI .. 


The Mean Value Theorem PFENWANEÎPÊ YEN Êê SEE CÊc) 


ca,b) ã> ısãl ê sãJI le GUASU AU , [ab] 2ãLAI ë zêl ê š yez~+ ãJla Ê C315 lê 
pro TU : Gê), ça,b) gil sC êA>1 a Razê Jê ke A> gı 4l 
- a 
f(b)- f(a)- f'(c)(b-a) .! 


: Ala, pall RuÃll han yd maqll --~kll (lana (gJlJI Jela5ll j 
AB ıl çl „lel 


ç&) B (b, f (b)) 


Ay _ f(b)-f(a) 
Ax b-a 


çe¬ A,B ced&JU ,UI gi gl J» 


( Êf(C€) ) > C ase Ê AIM J jJI A8zAM < Cı dae (irezall Gelalî Jen 


r" (c) < -f(B)S (2) eye eau M2l all zl o8 
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JÛ Jo xê êl g5 ûma dJ a) A2 yee çekê Alaıo çal Re-ê)l Axa ıa ce Auzl> Jl> A Jo) R2 > cl 
f(a)- f (b 

(e) f `. 

ClLLUJÎ ) erse Olj g ekl a > gi cî çî 


f(C) <0: (le are 0- JJI çe~a: 1JJ 0- cl3LaJI û ;ê „Î 


: Cemê Xz gl Ala, all haAJI Aza ya Jo j û GAR ASI JI jJI Ol ca ıı a 
a)f (x)-xî-6x+4, x € [-1,7] 
b)f (x)-25-xî xe [-40] 
J> 


a)f (x)-x?-6x+4, x € [-1.7] 
„agah ê „AS lo [-1 71ê êli ê ê ma ALI ıı GArea J gil1 J> êdl 
„a2 gak-l ê AS 2J ON (Ê >7) ê ali le GUASU AÛ AJJJI : Gêren EJ J> JI 


f'(x)-2x-6:+> f((c)-2c-6 RINE 
f(b)- f(a) _ f€)-fC)_ 11-11 jPgli Jer 
b-a 7+1 8 
J3J! Jen çeledl er 


0 -2c-6 52 c5-3 € (-1,7) 


b)f (x)-25-x27.» Xx€ [-4,0] 
[-5,5] qg! 25-x2 > 0 Rukall J> he ~m - Ê Jl> ê 
laua T ¬ (-4,0) 2> sal ã sali ê Wl Al ewl ~a: [4,0] Çê fãjls8-l (1) 
„ê yeli çê jl ce 
TTirTe”¬ ğJlJI Ji <> a o! f(a)- 25-a? € R. «a c I „SJ 


lim f(x)- lim J25-x2? - J25-a2 + f(a)- lim f (x) 


x-¬a Xx-a 


-4,0 3Š see Ka 
lim f(x)- lim V25-x2 - 425-16 -3+- f(-4) (LÛ) grê Wêya 
x¬>-4* x¬-41* 


lim f(x)- lim V25-x2 - J25-0:-5+- f(0) 
x-¬0` x¬0` 


[-4,0] Aã ê ill le ê nm Ê <- [4,0] 5 ali Çê jb ıe ê yana Ê j, 


. X 
f'(X) 2¬ 
5-xX 


êl gara lei (-4, 0) š ><ãJi ê GURASU ALÛ Ê «- (5.5) f Jlze : GURAN 2,UU (2) 


Ê kãzêa Jlme (ê LS 
f'(x)----Z--> f'()---- ehalî Jes... c3) 
„25-x2 25- c2 
f(b)-f(a)_ f(0)-f(-4) _5-3_1 i 
b-a 0+4 42 2y! Je 
J33 Jes elel ~a 
1___ -c _ y 
2َ +/25-c2 
J25-c2 --2c 5% 


Ê SE S2 RN 
c-+/5 g ç-4,0) 


c--J5 € c(-4.0) (-5,0) -4. C 


f :[0,b]-> R , f (x)- xî - 4x2 «~5 lı Vl 


2 N 
„ bk Amê 2 Je Ala u all ûe-ãjl a > êê f 5, 


J>! 
f'(x)-3xî-8x f'(c)-3c?-8c + r(3)-4-2-- _ekell k-- 
3 2 
f(b)- f(a) _ f (b)- f(0) _ b! -4b^-0 _ b>_ ab 5jl J> 
b-a b--0 b 
Ê LA GK An sa 


„bî -4b--45 b?î-4b+4-05:+(b-2)î -0->b+-2 


h-b-a ù;sel ıJ, ca,b) çê U5U iU, [a,b] le ãš kayê zı ËJl3 Ê SUS lêj 
: lê ~ere Az sall RAJ a ya > ulê hz 0,he€ R è-> b-a+h cl 
; f(a+h)-f 
f'(o)- (a+h)-f(a) 
h 
+ f(a+h)- f(a)+hf'(c) 


Alpê leko 3al çumaag ê yeko Ji JUH êda ê o jSS LS lı jê a çe bi ıl êl û Ss lekê j 
Xx-a &.> Ala&Ji ça la~ A2 ê Alaği Jıe _çocad) GU û Su» C ıe alal gî çî a ça ölaa ê 
f (a+h)~ f (a)+hf” (a) : çemen AJA j 

„AJA + xêdi JI hf (a) )laãJU JU 


Ala. çall 2a_.ãJI Axa ~a Arez al, Û ~ı >AJI 


a3 Ala. sall 2<--2jI Axa ~a Area al,Ceza Û G- >êJI ce, J> ê an c3 un -: Al2>SU 
J26. 3al kul kı y5 Ala çal Aa-AJl 2ı ya Amen al.öza lı J> 79 7Jj 


_.S.ı JW 
y - f (x)- Jx... ãJlaJı x> 0 


( 26 3.JI e Jl5 & ye < jê!) a -25 c^ yê 


f(a)- f(25)-+25 - 5 


1 
f G@---- 
(x) TR 


1 
f'(a)---+- 0.1 
(a) 10 


f(b)  &- f(a)+(b-a)fُ (a) 
+ û. 
f(a+h) &  f(a)+hf”'(a) 


Dm) (eg 


~26 - f (25+1) f (25)+(1)xf“(25) 
j.26 & 5+1x(0.1)- 5.1 


û ,& 5) ~a JŞê  f(x)zxî+3xî +4x+15 ol5 lêl 


f (1.001) 
f (1)-1+3+4+5:-13 J! 
f'(x)-3xî'+6x+4 
f'(1)-3+6+4:-13 


f(a+h); f(a)+hf'(a) 


f(1.001) - f (1)+(0.001) f“(1) 
-13+(0.001)(13) 
- 13.013 


Ga ya hm alAêza lı û yû ê) az Aazı> J~ 9.98cm 4> J bb S> 77 Tl 
„Al gl û„-ãJI 

(X) 4j> J bb ççjl Sj >> V „5-J J> 

b+- 9.98 

a - 10 

h-b-a:-0.02 


l__.eJI > „&; ãJlJJI öl cl 
v(x) Bê xُ -ٌ e ö 9 û 
x € [9.98,10] 

v(10)- 10? - 1000 

v'(x)- 3x? + v'(10)-3(10)' -- 300 


v(9.98) - 1000+ (-0.02)(300) & 994 cm 


2 


çer yê5)! yekalî )lARA Lû 8.06 JI 8 + X> ~9 5Û f (x) -4/x2. S4 ¬8 -JU» 
çAJIJJJ 


JÊ 
f :[8,8.06]¬> R » f (x) - A/x? : aıJı 


b -8.06 
e 
ss f"(x)- - :13zAJI 
X 
h- b-a -0.06 
2...1 
f'(a)zaf'(8)2-2--2-:0.333 
3/8 3 


1 ِ ê 
hf"(8) &: (0.06) + - 0.02 çeva! zl 


Az j! 0.15cm s`UzJI «L-„. ö5 l5ê 10cm ax*L> J l> S> sS» 3l» 9 -gla 
: Ala. gali 22-JI Axa >o Am al.Ceza lı j A-- >5 ê) >¬ s>JeJ! e> 


v(x)-x" 

v'(x)-3xf 

v'(a)-v'(10)-(3)(10)f -- 300 

hv'(10)  (0.3)(300) - 90cm? A> ,& ã) xa: sÞlaJl «>-> 


Û 10 Jl: 
<l xe SU Û >»; A-- >85 ê) sg A> Ala... all Ae--ãjl Aza ~a Ar all - 


y~ 
a) š/(0.98)” + (0.98) +3 b)ê/7.8 ce %6 JiNI Ge 
öv17:44y17 d)/0.12 
a) ş/(0.98)' + (0.98) +3 Ta 
3 ; 
cA f(x)-x5+x1+3 WW 
Fêm: xe + 4xُ wy 
- 
f(a)- f(1)-15+11+3-5 JLJL az şaš 
r(a)- r“(ı)-(Ş)0)'+(40)'-a« NÊRE 
ö gUU a se 


f(a+h)z f(a)+hf“%(a) 
f (0.98)- f (1)+(-0.02).f“(1) b- 0.98 
f (0.98)- 5+(-0.02).(4.6) n. 

f (0.98) 5--0.092 - 4.908 


h- b-a - -0.02 


... šJ(0.98)' + (0.98)* +3 & 4.908 


b) f78 


J>! 
f(x)- šx : als 


1 


f'(x):- Lê Buz 
(x) 3ê/x? ARA 


JIJÛ 2 sel 
--L_ - 0.083 azsik JA yal 
2.12 H32xêdU Gez 
le au f (a+h)zf(a)+hf'(a) vû NÎL yayelk, 


f (7.8)- f (8)+(-0.2) f“(8)« 2-(0.2)(0.083) 
- 2-0.0166 - 1.9834 
.. A/7.8 1.9834 


cC) Jiawı7 


DED 


a- 16 

1 1 
_ A5452 4\4 -_ RSEEDDEYNA 
f(16)-(21)? +21)“ -4+2-6 irz ıe. 


f'(16)- a(2') +a(2)1 -(27)+3(27)- os(5) Bn () 


f'(16) - (0.5)(0.5)?+ (0.25)(0.5)! - (0.5)(0.25)+(0.25)(0.125) 
- 0.125+0.031- 0.156 
f (a+h)z f (a)+hf'(a) ce Eka HENÊ Mb GA kaK 
f (17) f (16)+(1)f'(16) 
f (17) 6+(1)(0.156) 
.. J17 + 5/17 « 6.156 


1 
f(x)-x? aii 


3 43A 
. “ٍ Û *+„ 
f (0.125) -((0.5)j! -0.5 AJIJU (as 3 
f“(0.125) - les) -1(5) - To -ٌ - 1.333 1325JU a sa 
3 3(2/.3 e 
:uslê J~zeo û SU Ga şadi g 
f (a+h)z f (a)+h.f'(a) 
f (0.12) f (0.125)+(-0.005).(1.333) b -0.120 
f (0.12)  0.5-- 00.006665 a- 0.125 
f (0.12) & 0.493335 newan yy 


... Ã/0.12 & 0.493335 


Hç U JS (ê do) A2 ye keren (el C 8ê a> jl L1 
a)f (x)-x!-9x ,x€ [-3.3| RD i 


1 
b)f (x) < 2x+^ .“- Pa 


of (x)-(x-3)' x€ [-1,1] 
: Ala. gell keÃ)l ûsa ya hm #laöezal kı U SJ Lı ,&3 A>. 2 


a)/63 + 8/63 b)(1.04)? + 3(1.04)' 
1 w1 1 
%2 Û o, 


alan lı A. yê ê), az sSall >> A> 0.1cm aS. sS, <_J» 6cm lı l3 Cav ê S.3 
„Ala u çekl Ro..AJi Axa xs Arumo 

„lal, gal Rai Ama alaSenal 2. ,ã5 ê) sa la aê ûsa Az. 8470 cm l> š,S .4 

daze> Amê 2.98cm çe jL 4s ls )l OS l3Û ae Û laê J sl» çe gl 4e5 )l 5 çe gil3 J> j j>: 5 
„ Alzu, çall Ra--ãjl Axa ~a Arma ala5eza lı -- >5 3) 

: C anê J~ 3 kın JS «1jl öUÜlaaL ê ili ke Js) 2s > GAZ AJkJI JI jJI cy All» JS SÎ g6 


a)f (x)-(x-1)' ,l-1.3] 
b)h(x)-x*-x ,l[-1.1] 
c)g(x)- x?- 3x ,[-1.4] 


d)f (x)- cos2x+2cosx  „,[0,2m ] 
CA Ãê Ol j cJ) )S'% &» lasl)l êll2a1 ë ãJi ke 2JlJI JI gU Al. gall 3<-2JI Glas 2SS a>. 7 


a)f0zx'-x-l ,[-1,2] 

b)h(x)-xî'-4x+5 ,|-1,5] 
4 

Ög(x)-~-¬- ,l-1,2] 


d)B(x)-4/(x+1)” r, 


The First Derivative Test For Increasing And Decreasing of a Function 
: kU Amedi (ça Alana gell 3a-&ji Ra yl 4zl çulladl cs öl 
-l5 l5ê (a, b) 3> ;ãl š ali ê GULaSU AUU, [a,b] 2A ê ali ê š az f SJ 


1- f'(x) >0,Vx € (a,b) + f I *hereasinê 


öJuÎ je 


YÊK TEEN 


2- f"(x) <0,\x < (a,b) + f I Decreasing ] 


„Al> AI eda ê ll Go leoN Si emê ON UH Au kî 


_2ŠkJl j, Jl JI gU >. y - f (x)-x? ua -1-JUl: 


Q f'(x)>0,Vx > 0 
„ 4xix>0) êêê af 

Q f"(x) < 0,Vx < 0 
J 1xix<0j çê kala f 


ê -2َ -dlš» 
DûyeN) cuz uJ Ge JS aškll j Jul Ji glek a> 


a) f(x)-9x+3xî-x' b)f (x)-4/x2 


a) f (x)-9x+3x?-x -_ f'(x)-9+6x-3x' 
0-:9+6x-3xî 
0::-3(x^-2x-3) 
0- (x-3)(*+1) > x-3,x--1 
Xx r3, x <-1 er3dnl ê) jl gl za gazl (Jai! RIZA ê )L2J SIMeÎI Ja> le aso 


-1 3 
TPTTFHHıIHTHTTTT f"(x) êkê! 


(x:x<-1),1x:x >3) çê: Malla f 
(-1,3) 3> gali š ll ê : êdal yas Ê 


J>! 
2 
b)f (x)-4/x? + f"(x)- 
)f (x) ÊR. 
gurkê Xem 0 gl, XO Û Gu lêêê yk „ê fî(x) 
a. 
y - xُ BERR VO TT 


CN nan __ [x:x>0) Çêšulja f 
M n 


(x:x<0) sê kalka f 


102 


alla, « f“ :(x) > 0 ol (a, C) ë JaJ le ls y~ f (x) AJJJJI GÎ sGaÎ JSJI (ê J2>“ 
. (db) ê kall ê 4lj kê fT(x) < 0 o (ıd) ê yal le 

XEC, XEÛ Ga JS Jan TT m0 cî e 

Alê elzall &lgdll a Ê (C) oJj Al ele û lç Ahê (c, f (C)) akö 

çe? f (d) öla Ale ce yA Al Ala& (d, f (d)) Al&JI es, (Local Maximum) 
(Local Minimum y) il! cJ lJ! 


¬<--| 


Ü d b A 
denk BAB Ab dakan (XX) OA 
DD 


Cı 848jc4sa8 


û> paêll ë ,ağli JI (eza all X-C Je GURASU ãb U, [3, b] šë kali le š ys: ãJI3 f „Kz 
: <-5 lG (a,b) 


a Ahê b 


----586-U-'----NkÎ '(x) ê ,L&/ 
1)f'(x) < 0; Vx € (c,b) BA 
f'(x)>0; Vx € (a,c) 
f'(c)-0 
2)f'(x) >0; Vx € (c,b) nA are “shan C sk ê Sê S452, 


¬U CDÇ IT '(X) êjLêl 
f'(x)< 0; Vx € (a,c) (x) & 


f'(c).-o0 Sêla 


Alma cë yêno Bılga f (c) ö0 


A2. sı Ê AJA AlêI e yAZeJI p  olêaJl Ae--All 5o 5J di» 
DA ZINI cl gla az Ê JAJ J jI 23a 


A> j-l 3laeÃ aJa A>Î ja XZ X, „SJ, * f '(X) ¬ 0 AJ3lI oa &U3 j 3+ HI 3lae'Jl „< @ 
VXx < Xı &« + f (X) š)kãl c36 lš XX, lsa f'(x) êl -~- ® 
VX > X, &Jk 
Aloea  eelze Az lg Alaêı (x,,f (x,)) Al2ã&JI cÎ n lJqê 
Xx < x, JL f (X) lI <-5 l5l LÎ 
VX > X, &> + 
Aleme cë jkse kq; ûa&ı (Xj, f (X)) öÎ as hq) 
die çê yneN gı çele Al Alê JIAU û jS Sê Xx, As ê AN Ê (X) 3U e-0 lêj LÎ 
y Al2 3JI Ja 


f'(x)< 0 f'(x)> 0 


f'(x)> 0 


f'(x) < 0 


ZUlz A> gi 


„wdl2aa ŞU 2LL Ji,ali le bira i naziya + 


104. 


€ R -3- (EA 
:OÎ cade 1I lao j> j J> Af JAJ ALl2I cı yAkS2)1 j sell IU JI da&ê u> - 


a)f (x)-1+(x-2)' 
b)f (x)-1-(x-2)' 
c)f (x)- xî -9x27+24x 


f'(x)-0:-5>2(x-2)-0:5>x-:2 
f(2)-1+(2-2)2 -1 


2 a3544 


nnhshahh5454Sê-&f '(x) ë,kê! 


NE 


EITÊv Al 
1X:x>2) çêšulje f 
1x:x< 2) çê kall f 
„Ale cê pêo ûulqı Aabi Jê (2,1)-(:2., f (2)) s&JI 
b)f (x)-1-(x-2)' 
+¬ f'(x)--2(x-2) 


i" (x)a0esxm2 
f(2)-1-(2-2)? -1 


+ +++++2 


f '(x) ê);kêl 


Îx:x<2) çêšêljs f 
Bx 2 ker Hetken î 


Alê!  çelae Al Ala&ı Jaê (2,1) Ala&JI .-'. 


c)f (x)- xî'-9x'+24x 
¬ f'(x)-3xî-18x+24 


f'(x)-0 

+¬ 3(x?-6x+8)-0 
¬ 3(x-4)(x-2)- 0 
> x - 4 x-2 


f(4)-16 ,  f(2)-20 


ZÊT Ê Û Da t1 1 fo 
Jl j J5l A! j 


Ix:x<2) , Ixıx>4ji uf 
(2 >4) ã> ş>ãll ë aêJl çê A.ašlıza Ê 


(2,20) Alê elel Aılq:Ji Ala&i 
(4,16) 2-2! cs A-2JI ãlJI Al2ö 


ET Yere dê 


Kaca zinge 
(B) 


[3-4] -&»>z5 


S515) yA» kol Ê JIJI e Jik ça,b) ã> sall ë JI ê GUZASU ALE 3JI» Ê 305 l3j 


„ê sêl &UG JS êJul s3 Ê C305 131 8 yaka (<-3 g ê yaji UU JSU- Ãlašlza f” 


çe) UU a> û ê && _„~ll<¬ (Concave up) ça,b) çê xa& Jl 


c(a,b) 
çel AU az Cê &A eh! <> ( Concave down) ça, b) Çê >42: >J, 


cC A )«c B )JJ5JI 2>^ ça,b) 


ca,b) le š xã ö ;SS l0 ça,b) le 23U), J Î šã lJ , [a,b] çê ã y~ f 35 lêl 


ıi do êdl C> lêl 
xe (a,b) J&J f”(x)>0 


: çel b> XJ k> lêl ça,b) ie Auoe o Ss 
X € (a,b) J&J f”(x) < 0 


Ter 


Dûre) Ge JS onê j ya& Gejöl 


f'(x)-2x yax 


0,Vx € R -+> R le ë ,a&a f ãJIJJI 


b) f(x)-x? 
f'(x)- 3x7 
f”(x)+- 6x 
f"(x)-0- 6x - 0 


.. x¬ 0 
f (0):- 0 


Û 545454 
<a--______________________---| 


_-_.ê ^&5 
İx: x<0) ê ãJ>- f lx: x>0) ê ö „aa f 


f”(x) êkê! 


. xãa (x:x»0) çe) So êka İx:x< 0) ê eel öl Ja>^ (b) JUJ Maçê 
„ yaka ladan j ode (gorek) (Û, f (0)) - (0,0) ã&JI J3 ci 


(Point of Inflection ) >U! Aã; A2ãJI aja ~~ 


gi (<-4 J) >a& ç^) AJA (resa lake Az ll a AI rek mê çe) Ala&di eê 


f(x)- 2x! -3x2 -12x41 : reel) SENI Ala + `-2: -Jlãa 


J>! 
f(x)-2x2-3x2'-12x+1 
f'(x)-6x2-6x-12 
f"(x)-12x-6 
f"(x)-0 


1 11 
f (CC) --- 
(@:-~ î 


1 ch ndna kî Kut ûÊ 
E l> çê fT(x) kêl ONI ad 

NO Rê 

û 3 f"(x) ö yS < ca ce dem 


>l au çe Cn akai :^ 
dak ara TO azê DT kucê 
2 


TN 
A JUJ JI ga u> a Ol SON de a aê) o sore glokse A> - 


a)f(x)-4x2-xf 

b)f(x)- Xî X20 
X 

c) h(x) - 4-(x+2)“ 


d)f(x)-3-2x-x'î 
e)f(x)-x*+3x2-3 


a)f(x)-4x'-xf 
(3,27) 
f'(x) -12x2î-4x' 


f”"(x)-24x-12x' 


f"(x)-0 X 
0-12x(2-x) + 
2 


do Ja ê yaÃa do J>a 


Û + + ++ + „ٌ 
DZ zzZÃêRxXMZÊZ DD ZM 


ETI VET 


(1 x:x<0) ,İx:x >2J çê ı45 f 


(0,0) »(2»16) : ka `ÞMö'JI lkla& .'. 
(0,2) :ã> ıãll ê >ıãJl ê ë yaã f 


ã >» + f(0) 
zz DIE MDIMKE_JDERAR 
e ona 


(x:x<0) ê : A> f 
[x:x >0) : ë aãz f 
„AJIJI Jll (ena) 0 o SUS Alaği J> g'j 


e). h6-4-0::2)- 


y Û 
h(x)--4(x+2)' jA 
2 X 
h"(x)--12(x+2) 
h"(x)- 0 ¬+ 


0--12(x+2)' Zi Wasaê 


(-2»4) ıê A lren çalî Qi le) Ala) ALÛ öl Az J NI 2&sAJI )La>l JI ç s> jJ <J laU Ss 


h"(x) š,k&! 


[x:x >-2J ; 1 x:x<-2J çê AA» hı ãJIJJI 
lene (ekê dee ALI û X- -2 Ae SLI Ala > ^) 


d)f(x)-3-2x-x7 
f'(x)--2-2x 
f“(x)--2 < 0 
„3I Ala A> a) MJ R (ê Aıao€ JIJI Ê î. 
e) f (x)- x*+3xî-3 


f'(x)-4xî+6x + f”(x)-12x'+6>0. xe R eêê-+ J> 


S> U3) Ala A> g^J lJ „IR ê ë xa&« Ê ãJIJJI 


f (X) - 0 > 3> jI Ala&JU jg 1l aie Ê” 3)Lal A3 34,5 Ala>Sl çya JJ4 

Alp gî lee &alp Al Jiê A> J-I Ala3Ji c35 lê) kê ) >J JIJI L-8 gle GIS U 3o 

el leS j AO UJI RAL La ale U GÛ j. A. l>ez ce y-2 

„ X-C ıe ûe le ûl zUkê ÊfOê f”(c) < 0 èla f((c) - 0 è5 lI (1) 

„X-C dae kile cA lo zUê fol f"(c) >0 èla f'(c) + 0 è5 l5i (2) 

ABA aluSezal )La>NI Slu a) )ka>NI lA çı SÛ 2ê >a» 4ê f”(c) a! f"(c) < 0 <-5' l3! (3) 
Jan! 


ê : -i-Je. 
DANI JI yA AL Lêl GULI A> « SÎ ol 230JI RAZAJI )L>l alal - 


a) f (x)-6x-3x'-1 Cc) f(x)-x?-3x2-9x 


4 
b) PDO SER  uRe d) f(x)-4-(x+1)' 


a) f (x)-6x-3xî-1 


f'(x)-6-6x 
f'(x)-0 


0-6-6x + x-1l 
f”"(x)--6+ f”(1)--6<0 


Xel sue Aulosa çelas Aılgi Az ji lêl. f"(1)< 0 a f()-0 : sîl 
f (Î) < 6-3-1-2: çe &lêl elall ãlqJi .'. 


b) f (x)-x--2 , xwe0 
x 


, 8 
f (»)-1+-+. 
f'(x):- 0 
8 


Û e lske- ze ¬ x` +8 :-0 > X --2 
X 


f()-1+2. 
X 


X--2 A2 ıe ûl ele Sl Ag < AT f”(-2)< 0 p f'(-2)-0 : öÎ le 
f (-2)--2-1--3 D çet delêl elnl Aa lel jî, 

c) f (x)-xî-3xî-9x 
f'(x)-3xî-6x-9 
f'(x):- 0 
0-3(x'-2x-3)+è0-3(x-3)(x+1) 
¬ x-3 ;„, x--1 
f”(x)-6x-6 


+ f7%3)-18-6-12>0 öê x:3 lue 


f(3) -27-27-27 5-27 (Ç3 Ãzloe c5 yA¬e le J> g3 .". 
+ f”(-1)--6-6--12< 0 ölü x- -1 lase j 


fç(-1)-5 ça lee else &lü A> gö .. 


d) f (x)-4-(x+1) 
f“(x)--4(x+1)' 
f'(x)-0 

0--4(x+1)' > x--1 

f”(x)--12(x+1) 

f"(-1)-0 UE 

x--1 ,!»- f ê LA! >a Al2>5SC JI 3 s3 ce~e5 N Aa Je! aa 


3 3:551 


Jlj: En 


f'(x) kê! 
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[x:x<-1) (ê ê j» Ê ol le j 
İx:x>»-1) çê ~23 kza j 
f(-1)-4-(-1+1)2 -4 Dççt helen (els ûle A> gp .. 


ik 
f (x)-x?+Ã,x#«0»a&€R 5-J ê 
X 


elze Al GAGÊN Ê 2JLJI cÎ cu «ê « XI T Je Q>U8I Ala @Jjaê JJI GÎ Lele 4 2&çê Amê 


! 
fr(x)-x?+2 ¬ f"(x)-2x--3 DD f"o-2+22 Zu 
Xx X 


ğ 2a 


¬ 2+2a-0 + ã --1 


“f (x)-xî A 
Kê 


Kî 
2_o alay S- 
2 

1 

> x--3)- 

2 


Pooa?s ¬ f*to-2--2- ¬ f”(x)-6>0, Wxe€ R 
X 


2 


xi ıe len cı yA~o lê k~ gd Hî 
2 


ehe ûlç YZ x^ +axî + bx gJiJI coel o So SJ baê cell aê ce ı72 70l 
„SENI Ro A> ê x- 2 ıe Ale c yA lêp a Xz 1 Awe A-l>èëee 
y - x? + ax? + bx r 


¬ E - 3x: +2ax+ b 
dx 


X Z1 Xe Aloen le kl AjU cî 


0- 3(-1)+2a(-1)+b->0 + 3-2a+b...(1) 


X 2 Ase lose < yA¬o hal AJA cÎ le 


0- 3(2) +2a(2)+b+>0+-:12+4a+b....(2) 
: öl lz Î (2) (Î) celelali Joe 


Se- - -6 
2 
yx? -2xî-6x 
_ Û - ay2 nok 6 
dx 
2 
- Û Y sAx-ã 
dx? 1 
dy 2. bub-4-45354ê 
Lê ^5 
> .XZ-- 1 Lu Lê EVEN 
Ar çe) hen j cA çe) 3 nk» Ê ol lı 
1. -26 13 
fz ---2 
(2) 8 


i Siraên -H-JU 
f (x) - ax? + bx? +c : AJEL goes O5 lê) 


(x:ix>1) gês4Şmy [xix<1) çênê 


„ C,b,a ALLAH SIeNI Kê Amê (3,1) Ala&JI ke  y+ 9x 28: e-&z-ll ~5 

J 
laê çel 1Xx>1) Gê Aueeay 1X0XK1) çê šjaka >yAH aS GO ê ye~ AJJJI” 
X - 1 Ae > Ad 


.. f"(x)- 3ax? + 2bx 


f”(x)- 6ax+2b 


f”(1)-0:> 6a +2b - 0 + 2 


3a+b+-0 ++ b+--3a ...(1) 


SO --o y+ 9x - 28 lli J 
Xx 


X r 3 ue f AJA eel elel Je ^ f"(3) 


f'(3)-27a+ 6b 
- 9-27a+6b +3 


 -3-9a+2b (2) 
y~ f (x) - ax” + bx? + Cc aJJJI ea lala qãê (3,1) Al&JI 


„1-27a+9b+c ...(3) 
resa (2) çê (1) on uezwêlla 

- 3-9a+2(-3a)->a--15-+bþ--3(-1)- 3 
ı qe (B8) Alê çeyek 


1--27+27+c5 c-1 
3 2 i Z2 diê 
Aağ j c8 çl kl ~e lu f (x)- axî +3x7 +€ JI4 ölS lêl 
.a,c e RA Amê X EZ T Xe UI 
J> 
>3) dağ lu X1 Je 
f”(ı)-0 


f'(x)- 3ax”+6x 

f“(x)- 6ax+6 + f”(1):- 0 

„O0 6a+6 a --1 

f (x)--x!+3x2+c 
f'(x)--3x2+6x 

f'(x)-0::+ 

-3x2 + 6x - 0 + 
-3x(x-2)-05x-0»,x-2 öl> > 


2 
Lê Dd Zû. 
| 


Ê ean ê ek, Û 


X r 2 de Alo çele Alp êllsê f 


f ) 3. ax? HAJI  çiresa AJalaa GAZ j Alo (çelte ûli (2,8) al&JI 
Xx) --x”+3x7+c 


„8--8+12+c 5 c4 


: e-0 ll a 23+ a € (-4,8),b€ Rèl è> f(x)-ax?-6x+b „<J.1 
š ê yaka f AJJI (> Ayda f JIJI çi 


a,b c Rii az f(x)-a-(x-b)î JIJI çel î+,>ãl& (2,6) <-5 li! .2 
„ûn j-l Ala&Ji g ö cug 


Alağ, ase öl leza g,Î çe JS ölS, 9(x)-1-12x, f (x) + axî + bx? + cx ölS l1. 3 
.a,b,c € R Cl gi aê Amê (1-11) aş Ê cell >8 


c € R 2&3 Aã f (X) < 3x -x' +€ aJIJJI gel Ale cA ku Jê 6 <-5 l1.4 
„4ASUS) A-3 çê el e J3l A> 


Al f aJ VX < 13:45: ş Vx >1 ê xa&a f c3l5'; f (x)- ax” +bxî+cx ölS I5I. 5 
.a,b,c € R 3l g#JI 2&3 az (-1,5) e Abe ~e &l 


f (x)-x?-2ê » a € R/10) » x#&#0  „S4J.6 
X 


Ale &ılg 4JJ 305 , (2»-1) ce y-axî+Dx+c gocll ~s 3X-y-7 «-&-4.7 
Ale çele, a,b,ce RA > xe A 


Graphing Function 2JJ _L.JI Jala>/ [3-8] 


: DINI cl gla az öUlana 3JJ 3 L-JI delal! «> > 5S3 


: JIJ Jlz & jl è> (1 

R şa lg Jl> a-- ji öë (Polynomial) ã,» ;a> ãJIJI 315 l530 

(xe R:h(x) #0) ja jl Jim g Jl öU f(x) JÜ) 2-- šJla <-U5' ll UI 
h(x) 

€ ~e Ala&ı & gl Illa ) sê &® şê JA çere j kll çe oe c2 

< lSLa2JI ) > J >> Pk» f: A--¬ B çi) 
Vxe A ld1(-X)e A > f(-x)- f(x) 


<S J~^I Ala& J >> 5k f : A-> B. çii) 

Vxe A d(-X)€e A +è f(-x)--f(x) 
0N aÎ ce) sêl elek AJMJI oe OS Ol ceö c3 
„ola Lal ) gose & elo lêsJi das GIJ Amê (SS! 9l) Y 3<3 <, X-0 Ja< gg! 
CILÎ ) gose gı elo lîsJi das GIJ Amê (Sel Ol) X ê jÎ Asê 2ê j y-0 Ja<; 
Debê gı O) Remî JI gali (ê Ako xela ANI AO Il ıê ç4 
Xx mã ê, h(x)- 0„ay- BÊ &-l5 lèu (Î) 


( Vertical Asymptote) çg» şesJl lê! eã-l Jola JAê e X-a S3; 

Jiê çel ya bi oSa j (oSel êl) Cy) Asê ¬4 mçy >-0 Jjaêx <-0. &uis siy çii) 

| mû). asıçelêl 
(Horizontal Asymptote) 

Jani Girka j le pp Az yi! do lûJl j allkl j Jul ll Gra iê lege) f"(x), f((x) sê c5 

„Az a Ol SON Ja a o>edl 

„AI (oke 6 o el êê (JI bra û) ê U91 da35 ıê ç6 


-)l -¬ Jl&; 
f(x)-x” +: ãJlJJI e ~e kê-JI ce &U5U dac luy U e--,! J 


R - J les &- »! (1) J>! 


êtella> J) ca) şê! &« eJl»l&JJI Ala: (0,0) (2) 
rûl ~e Alağı J > ,Þlsa _goedl (3) 


vxeR,1(-x)e R > f (-x)-(-x)' 


fç-x) 5+-f(x) 
Arm md AJJI öÎ u> gg N: <šUêlêI (4) 


(5) 


Ak AÊE GÊ SHÊSA. Sn A ala 
<¬¬¬¬¬¬¬Ş0-- ---z+ f“ (x) ë,kè! 


Ix:x <0j, 1Xx:xX>0j ce Jê çêlê) f 


Al Al& aê N A> > Aã (0,0) 


+ 
f”(x) ê ,L&/ 


(x:x>0) çêšaê f 
(x:x<0) çêã4è- f 
`9 da& (0,0) .'. 


yz xî -3xî+4 : AI  oes Je lêdl GleuNU e-2! -22- Jê: 


J>! 
R - Jl: &-- j! (1 
x-0:5>y5-:4: (0,4) Cilo Lal ) es &» elel&dl (2 
3 2 Þ>k-JI ç3 
Vx e R»i(-x)€e R 5> f(-x)-(-x)?-3(-x)“+4 
--xî-3x2+4 + f(x) 
f(-x)#-f(x) „ Ê(x) # Ê(-x) o J.zYI ãla& jl Gla L2) ) >5 & Pk A> j J 
Lee k~) 2JI o u> N Lêlê (4 
f(x) -xî-3xî+4 + f'(x)-3x2-6x (9 
f'((x) -0 > 3x2-6x-0+:+5 x-0, x-2 
f(0) -4 + (0,4) 
f (2) -:0 > (2,0) Dy 2e ab -4-4-4 
, rr a 


___-_jù ğ f'(x) ê ,L&/ 


BES danZ Uu 
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+x:x< 0), (x:x>2) ce J8 çê êê Ê 
(0 , 2) šã sê (ê Aašlza f 
„Ale cı yA¬o akp Alê (2.» Û) c Alek les ûl Al (0,4)... 
f"(x)-6x-6 
f"f(x)-0+:>6x-6-:0+: x+-1 
f(0) 2: (1,2) 


Î wê -5553 


x___-¬Z-Z --¬ : rwî” Go ùi 


AZ ^5 


(Xx:x>D „ênê f 
(X:x<1) çê ã4 f 
rö A5 (1,2)... 


J^>! c6 


3x--1 - 3-gl& 


f(x)- r :AJIAJÎ (irese «jl J~ lll leza lı 
x+ Ê 


J> 
Xx+1-0:57? x+:--1 HAJAU Je &l.. cd 
R-1-1j a JIAU Jlc &-) +” 
&^ yPkzn ê  çeoedlê IA ÛJI lea QI eze (1) „SJ lJMJI Jl II + 15î lı ç2 
„Je! Ala ae blke êg cola Lal ) gose 
DêtellA> N Gu) şê! & eJl»LêJI J»l ç3 
xz 0+ y-+-1 + (0,-1), 


pa2 ®¬1 @q _ 1 1 
ye ren Bê BÊT U ûr) 5) gı elde l&eJl lıla&ı la 


Xx+1+-0:+ x--1 (ejê kAJI (ê lêI «-ka-1 (4 
3x--1 
¬; 
x+1 
yX+y-3x-15 yx-3x-:-1-y 


f(x)-y- 


WW U ee 
y-3 
y-35-0 > y3 ãN çilê! A-4 
ro-0%+?G)-Gx-10) (5 
(x+1) + ++ ++ +-l ++ + + + + Êf(X) êkê 
_ 3x+3-3x+1 4 


DD TT TT” 


Vxe R-4-1) : f“(x)>0 
Az y> Bû dz gg (xiux>-1)3, (xx <-1) çê kk e IJI 


P - 4 -2 kd - -8 -3 - 
f'(x) -4(x+1)2 + f“(x) (x+1)7(1) G-D 


bala 4-1 
y"(x) êk! 
^55 ERE 
hy (x:x<-1)  ë yaã» aJIJJI 
[x: X>-1) Çê &ıuoe AJIJJI 
„Jll (JI aza N (1) o <S8 Ala @Usê') AJIJJI 


evel e! ~e kê-JI -ٌ HEE al: U -4 -J&: 


x2 


f(x)- 


xen1 


J! 
R- ãJIJJU J lze a J! (1 
„unSeall j y-0 o X-0 Guze : ce) sê! &» &JlÞUêJI J»l ç2 


Lema) &ı edolûsli Ala (0„ 0) .'. 


: ÞkJI (3 
Vx € R,14d(-x) € R 
zê 2 2 
j os aw ej) 
(-x)+1 x2+1 cıla L2)! ) göee J > ylÞlza (eeed e, 
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Lêlê) (4 


x2 + 1# 0 Ç2 nê ç§ê lez J> ji) 2JJ 
2 
>¬ yx" +y-x 


aA x?+1 


xî(y-1)--y - x? ETA 


y-1-0:5:5> y-1 Le! çê lêI «An ,, 
(9 
(x` +1(@x)-x'(2x)___2x 
(xî? +1)? (xî +1) 
2X 


f(x)-0->--Z---05x-0:> f(0)-0:-> (0,0) 
(xî +1) 


ê2 


0 


+ + + ++ + 


Û^ J 


f'(x) ë lè! 


Ix:x>0) çê êa ja» T(x ) 


WNN , (x:x<0) çê Zašla f(x ) 
_ 6ê +17@)-2x@)0ê +12») WANÊ kiran 
(x^ +1)* 
2 2 2 
_ 2x u -_ٌ TT Alka 
(xî?+1ê ` (xê +1) 3 
1 


f“(x) 


f”(x)ë,kê! 


AZ a5 ê 


1 1 ; 
(x:x<--Z),(x:ix>--) çê 4r f(X) 
Jã "ê 


Ey EEE dD SELEM EL EAyAÊN ê 2n SAAD lee 1 ] ] 
(---,---) A> „zA) „AJ! Š ö sae f (x 


Meali La 
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___ RA ___ 


: AJkJI J! „JI ~e kê-JI ê HEYE ala e--,! 


D f(x)-10-3x-xî 
2) f(x)-xî+4x+3 
3) f(x)-(1-x)? +1 
4) f(x)-6x-x* 


5) foo-4 


6) f()-X-1 
x+1 


7) f(x)-(x+2)(x-1)? 
8) io-- > 
x^ +1 

9) f(x)-2x2-x1 
6 


10) f(x)- gO 


Aa ya a  JalSll p us kêdl L> ) las JI cla ANI ca AS he gak û 4ji ê SF 
mal jL Rêka ÛL j jı AI RA,Š Aa ç 5) all Ji sl êli Ù jour Çê kr3) Gell JLI 43 
A> L~z JBÎ JA» cole kall ça Ji~a j 2415 BÎ j a) Jêla! kel JI Û çêlê cî jA ~~ ALas g U5, 
„êdl... « dasoca JÊÎ j em SÎ) 

HAZ GI dlaH ez JJL eda J>, 


„ALI ê Reqll si yal ale cy j (oSel öl) L~ Ûela3s - 1 

„A> gi yekin (çl O pS OI (eke lll 3dou j cr yal gl (çelaall lezacê Slzul sl A AJJI O jSS L2 

„ û~ jıHI SleNI (çêj š sêlî cl Jl ê AJIAJI enê j h~ j SleNI uê Ralko ê al Jlodî US TL L3 
HuS yênell RacAlI (ça A-o lÎ j elall 3«-AJI a S1 lÜ 


j DÊ e 
„Ss lı yel BUJI û ;So 4x ya (gl ck! lêl (JJI >aaJI a> - 


X - 3AaJI SJ _ 
XÊ - sdal & ye A. 
f(x) - x+x2 „SJ 
f'(x)-1+2x, f"(x)-2>0 


1 
f'(x)-0 53 xz-- 
(x) -ٌ 
tl )e250 
2 


za AJıe Aloz cı Ae Ako A> gi Î. 


2 
; (-2)» èhaJl î. 
2 


DD 


cla ya haa jî a& J3 , 12cm lak J sj JSJI 2n yı _lvedl çe hala Ça çı guka Û j-2 &-7 
9A LAJI ê Jig) elze JI em1 şa lı. leme êj) ~J (ûl el R8) Î (e alal A glk 


J>! 
O ZEN 
12-2x ;12-2x; x çê duh4-a)l sl .". 
:A3SUJI olaq ~2 Jr l> r> 


v-(12-2x)(12-2x) (x) 


V - f (x)-x x(144-48x+4x') 
V - f (x)- 144x-48x2+4x? 
&- ç(x)-144- 96x+12x?->0" 
dx 


Kَ - 0 -> 0-12(12-8x+x2)-+12(6-x)(2-x)-0 
X 


Xz2 ` Xmz 6  ã>y>I JaãJI 


J şêna yê B5N Ja 6 cî JSJI c> Ja>^ 


vf (2)-2(12-4)2 -128cm? çg jl-3) ezedl (ele sl 4> j3 24e 


; g : e zewê 
12cm la aš Ali ê jl3  J>l3 e~? jı CÎ (SS cid çg jlna (lk STÎ (Ahû J> - 


3V3. A.S ê jjJ >L JI êê AL A-3 cÎ 2 J 
4n 
J! 
(5l Ash) GU êne Db-2x , lı : GJall çen e ê 
/ Î Az cu ABSLê Jizd 
xî +(h-12)) -144 :o,êlkê ka y 
xî +h?-24h+144-144 


xg -24h-h? 


A- > (b)(h) cê Jêll >L») : ãJlJJI 

A-(2x)(h)- hx 

A- f (h)- hJ24h-h : ua şaz 
DARI A> gö Sê > ga li cl (n lê3, 0S h < 24 : JlJ 3>3 


A-f(h)-+h?(24h-h?) 
A - f (h)-J24h?-h' 


d^ _ ç(h)- 72h?-4h 
dh 2J24h?-h' ALA 


2>L..JjI 2JJ A> „J-l Ala&JI J< 


f'(h)-0- 72h?-4h? -0 


[EWEY 


4h (18-h)-0:+ h-18cm 


h-18 cm g\@,! -` 


x-J24h-h? + x-24(18)-18? 
x- ,18(24-18)- J/I8(6)- 63cm 


A <-1 r? - A, - n(12)' -144n cmُ : ê j5laJI Oa 
ji 
A, ~ bh + A, - 6/3(18)- 108V3cm? Sê lBÎÎ aa 


ZE >L.» A, _ 1083 _ 3J3 


ã jlAJI 2>U. A. l44n 4a 


- n n -4 - Jl: 
ûs lûs, 24cm asusÛ J ıl êJ& J>l3 a> gı CÎ SS laz: SÎ ça A> 


NEWTEY çekê ölaã5 têl! ~Î „Jl, ö Ae ÛJI ke ölK&5 Aw 4) ce çe aletê örtel) öî +---: 18cm 


J 


X,y cm : Jelaz..Jl çganı o» J5 Jale Û y& - 


lege Sol ~~ kı3 lJ š ,B kall Lal o) çl ol kêz btr „ beq : olELI : Gil „As cs A3SUJI 
„lale lîs) &UJAS , š Bla 


Alan cı ~o Jer l> -  J.laz.li A>L-.» : AJIJJI 


Ã < xy <- 
A-xo(18-x). ml gi mAna AJN LU J sosl 
f (x)-A-.2(18x-x) : A&zAI Jê Ja...-Jl 
- : A> y-1 Ja&Ji ê 


f"(x)-+(18-2x) 


f'(x)- 0: x -9 


f"(9)--3<0 


emn) A>Î Jê< ) x- 9 cm ıe A lea _elas Ale A> 3JJ a lk» j 
4 4 a 
y-3 (18-x) - y-3 (ı8-9)-12 cm 55JI JaJ 


E E -5- [Ea 
çem kmna û yee O pS leke asî ~JÎ 60cm çe gU gı xaq 3 j5l3 (lîme € e75 J 
„êl &ko J gl cs gl ê j5JJJI laê J b5 oU Ss lı yA JS 
J>! 


Xx cm - & zl! ak J sg c> y& „ r cm - ë gl.JI l2ê ã2 _j» y& : &~e yêJ! 


60 cm - ã J.J Jdioz->sa ++ g- yk diza : 33SlJI 


..60 - 4x +2yr -¬> 
ra 0-25:ö 
JI 
êz A> lue + ê jJI 3>U»: (ça AJJJI 
ji 2َ 
A - x2 + TI „(50-2x) i kl o kk Jo seedll 
JI 
2... 1 a 
A - f (x)-x +--(900-120x+4x ) 
JI 
I 
f'(x)-2x+--(-120+8x Kak 
(x)-2x+--( ) eu 
f'0-0 + 0-2x+--(-120+8x) belke 
JI 


0 -TX+4x-60+:-> 60:-ıx+4x 
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x(ır+4)- 60 :-> x - cm 
„r T5860--2 256a 7 cm -> X+-2 r 
Ti jı + 4 Jı + 4 
1 
lon c5 A-o Ale) &aê ËJIJI Êf'(X) < 24-(8) > 0 
eveal a0 koca cC A-5 3k - 
Rê ; 2.-2 j cu PARê -6 -Jl: 
SS lı < g@Î ö ;Sö doq y^ - x^ < 3 JJI jJI alaãU s3 JU yi A5 A> 
(0,4) ãl2ã.U 
J 


„ AaJalaa Gêrê yî - x2 - 3 çedi da ce > DX» ) Al2&JI cÎ Ge yê 
. xê y-3 ... (1) 


s-J(x-0)ê+(y-4)f 
A SmQJxî+yî-8y+16 +4 (2) 


s- f(y)-2y'-8y+13 
, 4y-8 
f'(y)----2- 


2J2y^-8y+13 


f'(y) “0 :->4y-8-0:> y-2 
XÊ mayî 3 


: qema 2 (çê LAJSlAN ca as gazl 


AT XÎ 4-3a15É5 xaz1 
-> (1,2),(-1,2) 


SS lı SÎ XI gı ya (çl ketam cı me Jl> a 75 leqê eze ûe gr cênê K> Ù 

„ 4,J3cm_ la laê cãsz ê $ Jl3 a> gi 2ašUÜ & jl3 3 las! 5'1 g U5,l a>. 

. 42cm la „laê Cãvz ê çîla cm2) J>l3 ano gı Jlem~ Sl hn A>. 

„ 8~/2cm 4ãLı çya _JS J gb cqŠlJl çg gla dal 3-Li j.51 A». 

.16 cm2 az>l~: çg.jJI _Jlez-~aU S2 J>: Jê! A> . 

„3 cm la Jaš ÇAva ê S  J>l3 Axe j So g5Ù çe pîlê do o jP Sl ez> 4>. 

LAR yAZAÎ NÎ gi (ê osê) e ae dll a (6,8) Ala&Ji e yê çglll eê Alslk» a>. 

ö LÎ) cell ) eg f (x)-12-x7 3JLJU êouêI Ağlaıll J>-l3 a~o gı elan jS çeka k>. 

„Alayeın dz gê CI Lz--JIÎ ) esa (ke OL NI OLÎ JI a edl le 49ê) ce 

laê J s>, 8cm ae ls) 5U çe jl3 Jo >a _J>l3 a~» gi 3330 ã jl3 3I gla! >51 »kul + „9 
. 12cm ase 

ALS 8) j3 6 3. cm è3; J gl» & jl jJl SÖ l&» Ol» ça GU «5Ü çg jil» dj >4 2> 5'1 4~. 10 
„ûm 3Ji Aa? A>! J > 

A>L.. ö SS lse laslaıl „+ (1251) cmê lan. „ke Jl çı ã> akı JS-3JI ASI sla! 2AJe . 11 
„SAL JÊ! nz çê Pel öAaL 

öJ_aÎ 3> C3 l3Û L> ye c82 4549Û J gl» Al laz. ç sla çe)! ss JS hê ol j>. 12 
ölH ol lale cS Û 5'1 4ez ö jS SJ OL 3lal A> 108 m2 aze lo (ê g5 
„Jl5 sUlaê jê 


@@* SL L@“ QÎ XÊR  SQÉ9Þ3 JÎN ed 


e.) _)) cLza)) 
Chapter Four 
Integration J-\€)\ 


AL G 2JIJI - JS UI û J2JI 


„edl SI „elê 
„ausdl aê ali) 
._sreılal! „lê UI 

A wanê kewa kana Gul 
Az... 


AU EL JE) - : kêt 2.-LAI A Ai biS1 


[a,b] AãlAJI š JI le ê xez~a ã3 f > jr (X)OX 3A>eqJI _J»lSzlU <-3 Sl>ul Aã, l> 


Li 3zlradl Je lSuEll Resê Sloul çê basllo LI Axa JI j 


: &--u [a,b]ê ,ãJI le šë ~~: F3JI3 a> g ü [a,b] ë sali ke ë x+z-~: jJI» Ê 3(5 l3 
F((x»)- f(x).„ Wx € (a,b) 


Î (x)dx &-F (b)-F (a) :s,S&; 


[a,b] JI Je cAntiderivative of The Function ) f JIJU šLU&JI ãJlJJI ËF 
f :[1ı,2]-¬>R  „ f(x)-2x C36 13I: Saa 


F :[1I,2]-¬>R  , F(x)-x? öü 
Ff'((x)-2x- f(x) +, Wxe (b2) 


: o ale 


Îُ f (x)dx -F(2)-F (1) 
jj n3 


[F (J š sale satê F(2)-F) ` E ê 


TEN 
AL \&» 3JI» F(X) - 3x2 ê [1,51] xãJI gle ë x+z-~» ãJl3 Ê(X) <35 lj - 


jُ f (x)dx a> f JIJ 


J f (x):dx -F(5)-F(1)-3(25)-3(1)-75-3-72 


: AJ ê) Hallı Jê ÇS ol S8 
j` f (x)«x -[F (Î -[3x? | -75-3-72 


TÜ ٍ -25- gl 
: çel Ê İJJIAU AL UJI AJJJJI Gla [0Z] 5 i4ji ke ê eza JI3 Ê l5" l3J 
j 2 


F (x)-sinx „ F :10,1¬ R 


[2 f. (x)dx sue atê 
0 


ku Tı Jı 

Î f(x)dx - [F (x)]? -F [Ã)-F@)-snÃ -sino-1-0-ı WT 
0 

F;irl1,3j]j-¬> R; F(X)- X? H2: eat l3j l3 z.-î DPapenê 


f (x) < 3x2 :JIAU AU JI3 (a 


| 
Dedddcıııyyıfrçû i 
Cê gA®>l ê „AS 3JI» ON) 
„ (1,3) le dUãêSU ALÛ, [1,3] le ê ~~: F.'. 


F'(x)-3x2-f(x) + Wx € (1,3) 
„ [1,3] l2 f 3JIAU AU & AJ» (a F.. 


zel -4- Ji 
JIAU AU JI» 2 F:R-->R , F ()- > sin2x :aAJI.JI Î Î è 


f :R->R , f(x)-cos2x 
Î COS 2X dx 4> ;! 
f(x)-cos2x „,f:R->R 
Ol ZUAS elli ûme 54l Z2I (ê kelaş LS R le GUZASU AU j ê Xezna ãJl3 e 
EO S qinox 
2 
R le GUZãSU ALÛ jö xeza AlS (e 
Q F(x)-- (cos2x)(2) - cos2x- f(x) „ Wxe R 
Ê JIJ AU & JI» a F.. 


Q j f (x)dx - F (b)-F (a) 
(4-2) 23:2 y-Jl > 


a 


J 4 cos2x dx-[ 1 sin2x ' “sin t-X sin0-4x1-0-4. 
Û 2 x-0 2 2 2 2 


j çe &ESaLU gû L> GNl> ê Fl AU LAI AJIJJI o Ê AJIJI cu kel J okh> be lè êj 
0Î LU 2J3 2>2 çya GÃoed GÎ JUJ 


F'(x)- f(x) 


F J AL JI 2JJ, Ê JJJ Zu seke Jen2 çek la 


f(x) ãJIJI Eç(x ) J ALL ãlluJI 


a ax 


x' , n#-1 aê 
n+1 


ax" , n#*-1 ax"! 
n+1 


nêl 
n+1 


[f(x)lf. f'x) , n#-1 


1 
--¬ cosçax+b) 


sin çax+b 
( ) - 
| E 
cosçax+b) - sin çax+b) 
1 
sec?çax+by) -ٌ tan cax+by) 
1 
csc? cax+by) Z. cot cax+b) 
1 
sec ax tan ax -- Sec ax 
a 
CSc ax cot ax 1 
---. Csc ax 
a 


hêr c- lê 3ıe C > F + C a Jnzdi çê kS Ê AJ» AN AU UaJI JI jJI hê ece 


TU 
Î sec” x dx u.» ,i 


Î sec x dx - [tan x]' - tan---tan0 - 1-0-1 


2 
j cscُ x dx a» „i 


+ |2 


j | cscُ x dx - [-cot x], --cot2+cot2--0+1- 1. 


j 


2 


|2 


0 


4 


TU 
Î: sec x tanx dx „i 


sec x tan x dx - [sec x]» - sec" -sec0-2-1 -1 


-5- Jl 


Z2 


sedî bii 3l. T-2] 


Wu 
: <-l5 I56 [a,b] ke ë +» ãJJI» f .1 
Î f(x)«x>0*ë f (x)>0 „ Vxe [a,b] 


a 


2 
a) f(x)-xî >0 , Wx e [-1,2] :öُ [2 x?ex>0 
jُ 
b) f (x)-3>0 , Vx € [-2,3] go J. 30X> 0 
jُ 
9 f(x)-(x+1)>0 , Vx € [2,3] o J (xi)dx. >0 


Î” f6odx < 05ü f(x)S0 , Wx € [a,b]: <-5 ıi ra,b] le š :-- JI» f.2 
i 2 DEN. 
a) f(x) < 0,VX e [1,2] :ön ] (-2)dx < 0 


- 
b) f(x) <0,VX € [-2,-1] Dên Î x dx < 0 


ê 
Rٍ 
-A-U 
o» 


b b z z Û 
j c. f(x)dx -c f(X)dX. gu (ü CA a> l3as cı [a,b] (elê ê 8~: ãJI» f 


i Îُ 5f (x)dx + ,ë Îُ f (x)dx-8 ö5 lI KARÊ na 
[^ sf dx -5 Î) f)dx - 5()- 40 
: GU 


b . b .  (ُb 
HP, zr,- | f, + j Îٍ “ê TABI z ai u fz: û We 
a :öl ra,b]ê All le ce ~~ Ê,» Ê, ölJIJJI C3l5 l5j 


[a,b] le š zel JI jul ce Ama 3ê ÇÎ Çı yama (kê dme Dell oda enê kS j 


ıo 


- 3 --_ -_ bû 
Las uz ju [?t,C0dk-15 , [?f, 604-17 „<. HEVÎR 
3 
1 


J (fio+ f:Go) d> ["(fı60-f,60) dx 


L 


Î (fıto+ f,Go)dx-j ` fı,odx+ [` f,(x)dx-15+17-32 


Î ,(x)- f,(x)) dx -[ f, (x)dx -jُ f,(x)dx 15-17 :-:-2 


Daê 
Îُ f (X)dx +» ;ë f(x)-3x*+2x <-5 lI 


2 _ fa 5 _ fesa 2 
j f (x)dx - j (3x +2x)dx- |. 3x“dx+ j 2x dx 
_ [x2 +[x22 -(8-1)+(4-1)-7+3-10 


: öë c€ (a,b) ıs , [a,b] ë JI le š ı~: Jl3 f (X) <-l5' lêl 


Îُ f(x)dx-]“ f(x)dx + f(x)dx 


J7 f Godxu»,ê Î" f dx -5., Î f Godk <8 «is lı 


Î f6odx-j, f6odx+]/ f(x)dx-5+8-13 
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J, fooex „~ı f(x)-l xl „SJ 


! 
: la oUAeÜ Lj) , [-3 ,4] ke ê +: ãJI» f 


; > 0 
DA 
-X „VX < 0 


A. J f (x)dx - J (-x)dx + J, Reš BÊ | +1») 


1 2 Ëً ! 9 16 25 
0+5 HÎ 0 j-AÃ+ 22-22 
2J 2 2َ 272 


2x+1,Vx > 1 : 
„j. to j2ke. .. EHEWI 
5 
Î f (x)dx 


| 
gi êlê [0,515,441 dle ê ysz-- f 


êk Xwaıa ll lanê Aka 


ci) f(1y-2(1)+1-3 Ã3 yana 
lim(2x+1)-3:-L, 


x¬1f 
lim3-3-L, 


x¬ 1 


cii) lim f(x)- 


iv L-L, 
x-¬1 x¬ 


[0,51] le š m~ MI OI ku Ix x< Û , Ixıx>1) çê Jê Çûkê ê 5 ÛJI 2JJAS 


Bê Îُ f (x)dx - Î f (x)dx+ jُ f (x)dx 
- j 3dx+ jُ (2x+1)dx - [3x] e + x] 


-[3-0]+[25+5]-[2]-3+28-31 


a) [^f (x)dx +: 0 b) |) f (x)dx -- j^r (x)dx 


ue JI C> j las j 


sêl 


--[27] + [8] --19 


HAJI GIS GIIKal e %5 û-->l .1 


a) [^ (8x-2)x b) J" (x2+2x+1)dx 
ê 2 
c) Î (x*+4x)dx d) Î. (x - Ildx 
3 __ 3 __ 2 
e) J 1ı (x-+ cos x)dx r) J.- i dx o j 255-252 & 
2 Xx X 


è-> f(x) JAJ AU AJ» a F(x) öÎ ~î. 2 
TU 
F (x)-sin x+x ë-> F Lr û 


; [er (x)dx S>! + f :l0,21-¬ Rè~> f(x)- 1+cosx 


HANI GIS LSa > %65 A> jÎ 3 


a) j (x-2)(+1)?«x b) | |x+Ildx 
c) jêla d) [ Vx(Wx+2)?«x 
2 x-1 


2x ,Vx > 3 
6 „,VWx<3 


J fe)ex A> ro-| <-5 l5 .4 


2 
j f (x)dx + ro-(7 RÊN <-lS l5J 5 
Ta 2x „Vx < 0 


Indefinite Integral :»>d/ > J.S&JI [4-3] 


Jl3 A> gı ê [a, b] ë >Ji le šã ez~ 3J3 Ê C305 lêl &ŠÎ  JISaU 2-LI 3ı JJI ê kê je 
Ff(x)- f(x) „ VWxe€ (a,b) :i è--: [a,b] le š ~~: F AU: 
f(x) - 2X JAJ šã ãJl3 a F :[1,3]->R» F(X)-X? 
t F(X)S2X. MIMU êu> j LU JI3 F (x) < xî Ja „SJ 
HANI JI jJI ako JI ŞI MA e lI kê, 
1) F, :[1,3]-¬>R „, F,(x)-x^+1 
2):. F4[1,3)| ->R + F,Ç0-x?+2 


3) F, :[1,3]-->R „ F,(x)-x?-2 
4) F, :[l,3]-¬R „, F,(x)-x?-5 
lg S6 Î (Î M~ F cıla lJ FFE, Fo Fp ce S6 SÎ Ja>SU kal 
[1,31 le šy-- (i) 
(1,3) he GUã|êSU ãbU çii) 
.F(x)- F/(x)-F/(x)-F/(x)-2x + Vx € (1,3) ciii) 


„f JI Aã All» EF, „EF, „ F, „ E, : ce S5 öl J sãll Ss Alê le sla 


Ê JIJ zU l&a Jl» ççÎ ç-- û >4Jl a [1,31 ke ë ~-~<-i JIAU AU» 2J3 a 3S1 A> g5 43l çî 
: GÎ J2>“) kul ladê çe jk 

F,(*)-F,()-(x2+1)-(x?+4)-4 
2َ 2 

F,(x)-F, (x)-< (x^ +1)-(x*-5)-6 Hêê, 


Ãale ã) ¬ j 
AJ AL UZJI JI gal ce EN 34ê A> g o E AL JJI» [a,b] ke š 5-Ji Ê JIJ 23l5 lêl 
lane çe gla lu cemîl çî om dêla GU laae C &-> E + C: š) Hall ç ö S5 lg JS «f 
U 


çelê ê azadî f AJIAU >A5aJI ~ê Jalal E + Û ê) all le Jl AU eJI JI jJI 2ê ama (e-3 
„X.eknaJ) je, OS lêl ji f (x)dx +, J +-,ra,b]ı 

: bj Hall (lê 35salî ê lSoll AlS ke çullasaa lS 

J f()dx-F (x)+C ,C € R cl sae 


: OÎ cele lêl ji f (x)dx „> „i Zi RS a 
a)f(x)-3x2î+2x+1 

b)f(x)-cosx+x 2 

C)f(x):+-X+ sec x tan x 


d)f(x)- sin(2x+4) 


x2? 2xî 


a) j (Gx?+2x+00x- 2+2 +x+c-x'+xî+x+c 


-1 
ê . X | 1 
b) j (cos x*+ x2)dx - sin x+2-+c-sin x--+c 
-1 X 
2 


X 
cC) j (x+sec x tan UA Mi x+c 


d) j sin2x+4)dx- ^ cos(2x+4)+c 


ZI5 
IL U JS) cS UCA + - 


. j 
biç al 


a. j (x^ +3)?(2x)dx 


f(x)-x?+3 

^. f'(x) - 2x 

j 6ê +3)^@opdx- ] [fGo]"fGodx-2[f6o]'+c 
-(2 +3)?+c 

„J @xî+8x+5)“(3x+4)dx 
f(x)-3xî?+8x+5:5> f((x)-6x+8 : cÎ Ge yê 


„. [ (8x2+8x+5)(3x+4)dx-4 - (3x?+8x+5)*(6x+8)dx 


f 
zl fo] "f“0dx- 5x | ê cr (3x? +8x+5)'+c 
7 14 
e ji sin“ xcos xdx 
f(x)-sinx :> ff(X):-cos x UA 
f 5 
2 Î sin“ X cos xdx - j Hol ooo: o Hem sinî x+c 


tan* x sec? xdx 
d. 


êl e8 
f(x) - tan Xx f'(x) - secُ X 


2. j tan* x sec” xdx - j [ f(x)]ُ f'(x)dx - 


[foo] + 
7 


Î....a 
--tanُ x+c 
7 
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dua xw) 4k) Ji gul) Jl 


| ji secُ 0 dû - tan0 + c 


Û ji cscُ? 0 dê --cot0+c 


: ji tanُ^0 d6 - ji (sec 0 -1)d9 - ji sec” 0 dê - ji d0 - tan0 -0+c 


; ji cot? 0 dê - ji (cscُ^ 0 -1)dê --cot0-0+c 


. Î[ sin? 0 dö - jm - j[*-- Î cos20(2)d9 


-1g - Tuno0lle 
2 4 


jCSÎÊ de --0+-sin20 +c 


j HIEMI 
: Lu js „<. .. ÎRÊ 


| ji 9 sin 3xdx -- 3 ji 3sin 3xdx --3cos 3x+ c 


, j cosُ 0d0 - 


hezi 


hd 


j xî sin x” dx --ٌ j 3x2 sin x` dx - EC Xx” -kc 


Qo 


: Î VI-sin2xdx- J] Vsin? x-25sin x cos x+ cosُ” xdx -| (sin x - cos x)? dx 


- + | (sin x - cos x)dJx -:+(cos xX+sin x)+c 


2 
a.) sin“ x dx - jO 


-- [%-- j 2cos2xdx+2 Î cos? 2xdx 
-- j *-2 J 2cos2xdx+4 j +. j 4 cos 4 xdx 


Xx 2 nx ebe. sin 4x+ c 2 xuza 2 Naa in 4x+ 
- E - --¬ X 
TAW 8 32 - sin 2x sin 4x+ c 


.ٍ 8 
Sın X-- COS X 
(sin x¬cosx) 


5. J (sinx-cos x)/ (cos x+sin x)dx - . 
1+tanُ x Ê tan"? x -1 

6. j + tan Xw - | tan“? xsec? xx --2--X+c - + c 
tanُ x -2 2َtanَx 


rê ji cosُ xdx - ji cos x(1-sinُ x)dx - ji cos xx - ji sinُ x cos xdx 


| sin” x 
- sin x- + Cc 


tan: x 


tan x 
dx - Î tan xsec? xdx--¬-¬+c 


cosُ X 


9. ji sin 6x cos” 3xdx - J (2 sin 3x cos 3x)cos” 3xdx - 2 J cos” 3x sin 3xdx 


-2َ ` cosî 3x 
Z~ XI rı 


“cen KOR 3x+ cC 
3 4 6 


Î cos 4x al N 2x-sinُ 2X qx 


a Wa cos2x-sin2x 


_ Î (cos2xsin 2x)(cos2x+ sin2x) + 


cos2x-sin 2x 


1 1 
- J (cos2x+sin2x)jix ~~ sin2x--- cos2x+c 


11.] sin? 3xx-4x----sin6x+c 
WET 
, 1 
12.) cot DXekee cot 5x -x + c 


ı3. | tan? ?xdx- tan 7x-x+c 
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2 2 
BEZ aw 


3 
COS`T X 
j.ees'x 


1--sin x 


5. j--- 


--------dx 
(x7'+5)' 
7. Î sin? xdx 
9. | (3x? + 1)?%x 
11. Î (1+ cos3x)?dx 


13 a cscُ 2x dx 


i5 j.xeot 2% 


1-cos: 2x 


i7. ji sin: 8x dx 


ıAJIJI dla ce (ebe Û JS SL a> 


a. j @-vê0َ E 


4. kl X COS X dx 


6. J Š/x?+10x+25dx 
n Û ayî 
X 
10. "x-x 
0 j Tan dx 
12. ji sec” 4x dx 


14. ji tan? 8x dx 


16. ji cosُ” 2x dx 


18. j cos1 3x dx 


The Natural Logarithmic «JJI <,l\è „J! [4-4] 


GIL lae çe qesê hı yl JI jJI ca la yê j ke-Lll JI ga j 3 jA cl Sê Ll le yi Al jJU QI ja kuje 
NI LIL &a> j 8 j3 ke da& CıLÎA~U AA JI jJI «J AL U2» Sê j sj <k ê 2i JU 
ê xaê (zê Gem JA lSEl a ezl L> (kê kanal ll etle êlê ,ULAJ> e )-sê 


[4-1] -2:>z 


AU (ln .x) - 4J jê sg c çtedell X @)lê j) 39'8 


«1 R 
lnx- j; + dt ; VXx>0 CS uslsessez (1) N 


Ct) êl Jê eg ye url ele etê y4 36J, 1 >5) x JS JS lA ês 


Lês A ll remel j k> Lal Î j ENÎ OM gulla u xm 10l5 lêl çl 


l1 jc dt 0 j] rox-o) 


a 


GAWÎ AZÎ jc Ê X esîmdl ga ml AH û pS dizê kall ça Sj Ê çe AS X SU lêl LI 
FJ LSJI o Ss JUI ada êj, t-1 


x 1 11 
lnx- Î + d--] +dt 
. 1 B) Xom çere mê A> LU JJI 2a-ãU Û j~» 


(1617-1550) John Napier 5-^ J...J! JI ŞçefedeJ! ezz jlê jJ 2LaS1 Jjl ~~ * 


34ê gl (JI CÎ) Jelall Çê saêl  HISJ kûl L> cSe 2Ü k> ja lale X kc c'JUH JjS Çêj 
JSJU &  F(x) - ln Xx ãJIJI öl ls; 


F (x)- | 


1 


1 
+ » Wx > 0 


j 1 
F WA” :öl el (4-4) 4JI çê Jalal L> 2-LI 2x „JI c 4Ü 


d 1 
--(lnx)-- :öl çl 
dx X 
GU&ã&SASU 2_L Û 2_> şe JJI» U C_> În u UJ û 5S Lalê #-eÎ Ak le J 2>) kaSes lS 
Xu Lal 
: las çChain Rule) Uza ALLJI êle l3ê 


cê (nu) d(lnu) du 

dx du dx 

(i a. - d(lnu)--- du 
dx u dx u 


dy A> gl y- ln(3x? +4) Nedi -l-J.. 
dx 


d4; ı  d(3x2+4) 


du 1 
A> şa U ö SS öl J5>; j*^ -lnu+c uJ U» ê d(lnu)--, du Ã®-aJI ol 


u - 1+ sin 0 


2 - cos0 +: du :- cos0 d0 
d0 


„ ;s28_ j2! S ınjuj+c 
1+ sin0 u 
- ln(1+ sin0|+ c 
._.~-laJl m~ lê,U! JI» [4-4-1) 
y - ln x ^-J 
f(x,y):y-lnx, x>0) Hz A gl he seme çê Y> X las jl 
x¬ lnT!(y) + y>0, xen Lg) ja yi aJ» le bka 
xe 


ln çx.) «4» ja ln (y) Jl>» ö5; 


ml > Amer qernê j (tede)! eslê gU 2S Se (a (e Jekel) el A AMIL cı A8 


„AB.AZI oJa çya 


d(e a*) - ef&nx d(tan X) ¬ dy -_ tan x 
dx dx dx 


j e'du-e"+c : JA ISE Ak JI U» ê d(e")- e" J~zlê:JI A_> ol 
dx 


xî - u -> 2xdx - du : öl ey 


2 1 1 1 2 
-„ je" xx | e'du-~e'+c--eُ + C 
2 2 2 


a: - e"lna öÜ Û aa lae @ ölS II 


a) y - 3x? b) yal c) yaz 5dnê 


a) y 32*5 - dy _ gx: (2).ln 3 
dx 
- (21n3) 32*^ 
bos a Ûzo nê 
dx 
- (-2xln2)(27*) 
c) y - 55in* _, Ûy _ gsin .cos x (ln 5) 
dx 


- (1n 5 ).5:"*.cos x 


ü 


hê 


8) 


i) 


a) 


u 


e 


8) 


i) 


y - ln 3x 

y - ln(x?) 

(1) 
X 


-5 x?+3x+5 


yê 


j e“?*** sin x dx 
0 


e *dx 


X 2 YE PIA 


+ |2 


sec? Xx 


hَ 
lُ 
j _3xî+4_ +4 
,ٍ 2-+tan x 


Î cot! 5x dx 


2 
j x e '"* dx 


-_-¬ZT2-T--dx 


DASNÎ GIS GSEJI > - 2 


:öl t3 - 3 


dx -2 b) | |3x-6|dx- 30 


lS jُ f (x)x + 6 %5 ı56 [-2., 615 >ãJI le ë +>--: Jl» fcx )- 4 


jُ f (x)Öx > j [f (x)+3]dx - 32 


-2 


] e+3)dx- 2] sec? XOX öÎ < lè! a € R ã3 > - 5 


1 0 
J feex l ê Î De sz Ê Xw 32 k.z... 
A> (5) çeku c aJ qule JI». k € R è->f(x)-x?+2x-+k „SJ-6 
1 
JlA&aJ) 3ğ3.aJI 2-JI u> ça,b) ->U&I a f(x)- (x-3)? +1 (çes ö5 lè! - 7 


j f '()dx- Î] f”(x)dx 


0 


A mall Ağlall A> sêl [4-5] 


Plane Area by Definite Integral 


gu hul! J32-4 çarrênkêd šuJal | û û-uk | dila) An Leza [4-8-1] 
The area between a Curve and the x-axis 


AJIJI (goes ladou Jl ûšladli >L A „SJ, [a,b] š 4JI le š ~~ ãJl3 y - f (x) „SJ 


A - j f (x)dx : çek Ã LAJ öë f(x) > 0 <-5 lè 


a 


nex) f (x)d%x : çj A i>LJI öë f(X)< 0 l5 lèl 


(s0 


b VÎ FCx) 


(4-1) JJI 


:ÃZINI GI gla a Xx-a cı Xeb ê cli ) osê ye Ê(X.)AAJI (res lala lekê j 
:[a,b] ê xali e AJ eê j Aw jı eê GUGS Ê Guke A> 3lzul Cl jla> 

. Î(x)-0 Ge J»lëJI „ê .1 

„ [a,b] ce & j~ <l yê le J-~ared [a,b] le g 5< Ê(X)-0 JaZ çJl X 3 g,5:-- .2 
û je û yû JS le JaSll A las çg yê „3 

„(Û ) ê gla! ê < >LSzU 2Z +-ãJI < .4 
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-1-Jü. 
Ê (x) < xê - 4x AJ (ren 9421 AšladI 2>La J - 


ê [-2,2] ë yıêll ke gj co luudl ) sj 
L-1 


A, el all ê „lal 
Ebê ê Jê: Ja ê gla> 


r xî -4x - 0 
x(x?-4)-0 
x(x-2)(x+2)-0 


TH Xx 0 > X2: , XZ-2 


[-2,01 : [0,21]: çe] JS ıl xaê cı AS UJI ê alal 
: AJUJI ë gla2-! 


cS (SU 23211 «--&Jl &a> : 2n.) Jl ê jla2-ı 
A- JA,|+lA,| + A -|4|+)|-4| -4+445-8 ã2 yaš>, 
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2& - gla 
y - X? AJIJJI Jala5ça laou aJ) Ağlazli A> A> 


..X-1l1,x+-:3 Ö Lec-ênmsek) gı kud) ) ose a 


L1 


.y - 0 ze SIlÎ ) posa ga 3)NJJI aJ» 
0 13 ù û Xî S-0->x5-0g |1.3) 


JK ê ul aê N. 
.“f(x)> 0 »X € [1,3] 


3JJ rese ê3A®9Î A> LÎ A> 


XL LÎ ) aoseg f(x)- x?-3x2'+2x 


L-1 


- 


(4-3) J5-J! 


y Û kelkê (çl LLI ) gose gı gle lêdi Jelû ce od 
A^ xi-3xî?+2x-05 x(x-T)(x-2)-0 
AX 0,x -1,x-2 


[0,11] + [ 1,21: ka, iS ê) sê... 


. | 
A,- [e -3x7+2x)dx- (*-»+«] 


0 


- B. 
A,z (-1+1-0)-- 


T4 
A,- Î e -3x2+2x)dx- e Û 
> 1 


ji 


1 1 
A,- ÊÊÊÊ ea - 1+1) --- 


A- JA,l+|A, 


4- kl 


Laê 


[2,3] š êli lej Ikedl )jpe) f(x) < xî ¬1 çelk ê42l Ailadi 2>U A> 


J>! 
LAJÎ ) ee & (zl aeUö aê 
x“-1:+ 0 
y j.x-+1e [-2,3] 


HI Au HI cl aêli JI SH ê xê su ê Hî 


[-2,-1] Û [-1,1]« [1,3] 


LSS Lê 


ã J (xُ -n«-|->] 


-2 


A,- je: -1)dx -(*-x) 


-1 


A,- J (2-1) - *¬| 


1 


A,- [9-3 1-1 Ê 11-6»: a20 
- 3 


3 
A- |A.|+|A.l+lA.| 
cS l(SsU AZÎAj «-ãJ) a 
4 4 D20 
. Az + --- |<0)- i 
^-4 H2». A>. ëA> 9 


5 -- Ji» 


| SÊ çi | bell dêy êke yaney ye sîn x AI nar adê A 4ek4 az 
„i wî g B NON L3-! 
Ê ¬ Cı aA) ke g k-.J Î) goea ga 3j aJ»US J> U5 Lê 


* sin x- 0 ?x+-0 + n7t „n<€€ Z 


n zz Û 2 XZ 0 € 


¬ 


n ıl 33: X2 Tt € 


2¬ 


n --l 53 XZ -7T Ë 


Û 


H 


[-2.a) 
-2.«) 
n 2 2? x- 2n « |-2,) 
-2.«) 
[-5.«) 


; zu kS LS Lê ê 
A,- j sin x dx - [-cos gi. ~- -cos(0)+cos(--) Û LA Ae šã 
2 


2 


A,- Î sinx dx - [-cos x], +: -cos 7t + cos 0 
0 


A,- 1+1-2 
A- |A,l+lA„| 


j A -|-1|+|j2| + A- 3 ê>k~ ë> 


[TL TU] š ıãJI le j ill ) >sag yV < COS X AJIJI (es a42) Ašla li >L» A> 


j 
ce. yjnw çe Aa çela ban a 


cos x- 0 + x -z --+ hn7 , n€ Z 
TÜ 
n0 > x- j~ 2c [nz] 
n -Ll > xel -Ze€ [-z,r] 
n zl 37 XZ 31Ê 
Z g [-"®] 
2 
n - -2 22 XZ „a [-n. n] 


ÃDINI Al 2I ıl aêll JI SJ ê xê sus kê 


--zj-aJÊ¬ 


(4-6) JA 


DS lej Lê 
TU 
- -z 
( Î sêx dx - [ sin x] 


A,-sin(-2)-sin(-m)--sin ++ sin r --1+0 ---1 
2 2 
2 2 „Tt. TI 
A,- Î êoek dx --[ sin x] de KU WAA An 
® - şin -sin -0-1--1 
- 2 


Ã.- Î cosx dx -- [ sin x] 
2َ 


A- lA,l+lA,l+lA.l| LS: U ABÛ “4J! g Şeme hê 


A -|-1|--|21+İ|-1 -1+2+1-4 


1>. êJ> g 


1-4,5 yo yema ÖN Lg Omacêkna j lal ) gesa g AJla (çireza om A> L-l alî 2.4.5 lu j3 OÎ j G3 
Di enan ûû j 2a2) Ağle ll A> Sl) 

teze ûm ê) maz) A Ašlazli 2> ölü [a, b] š li ke cû ye~ cell» g(x), f (x) „SJ 
ek lS laê 

A - j [f (x)- g(x)]dx „» Ã ã>L.Jö ra,b]š JI f (X) >g«(X ) è5 lè!(1 


A - -) [f (x)- g(x)]dx „> Ã A>\.Jö ra,b]ë JI f (X)< g (X ) <-5 lš!ç2 
çêj! X emê Hê «J Ê (X) < 8 (X.) Jaza d)ê j all lû aê [a,b] cu oloell «lb Us l3l ç3 


A ye ê yê JS (ê cullall eu di êli e Lê kl RJ j~ ıl j JI ra,„b] ã <, ça,b) Jil 
„û glall A> JAÊ Jlj SS gill» Çı yama Jê QÎJ daa e) 


y y-f(x) yë g(x) 
+ 1 


[a,b] š > # f(x)> g(x) 


cC b 
| A- [[f(x)- g6o)ldx+ | [g(x)- f (x)]dx 
A- [[f()-goldx 


y 2X sêl, yı Jx. çumalk êa-ki 28k:1i 2>Lı J5 


„xx: ean ¬ 


ê Xx + x(x-1)- 0 ê 
ÃË Xa 0,xzl1+ xe [0,1] 


(4-7) J5-J! 


erêtmllj yn xû çevedî ûe ê) aêlš Ašled A> Lu A> 
y X 


ck cellad «bl 
xî -x-0+:+ x(x-1)(x+1)-0 


x-0, x-1, x--1 + [-1,0],[0,1] 


A -|A,|A,|- Tof-g« 3. j ^-x)% 
-1 ; 0 
-[«-z] ae 
` L4 2. 42. 
ır. 1J.kıi 1 1 Ak 
-b-d- Se A y-Hll-. U 


(4-8) J5-J! 


ê ağli lej, g(x)-sin x, f(X)- COSXK wall ê314) 241-41 4-La J> EX 


Ê 
y 27.2 


PER 


A- JA,l+lA,l 


j. A- Î (cs X--sin x)dxl+ Î (ces x-sin x)clx 
i - 


[sin X+ cos x]*, 
Fî 


Rٍ 
-|[sin x+cosx]“^l+ 


2 


-J(sin E + eos z2 (sin + ênê) +) (sin 2 êda )- (sin Ë enê. 
4 4 2 2ََ 2 2 4 4 


A-[J2+1)+]ı-J2 -2+1+J2-1-22 Aka êJ>j 


The Distance &@LJ [4-5-3] 


Ã, ıa jJI ö >aãll çê Ae lağli 23LLJ GÎ şia (çêj eh: J> (le 4) ez e> û® >» Vct) „5J 
, : [t., t.] 
„ Î iv (olt BÎRO 


t, 


ÃzaS lı S6 GÜ a masi V Ae JLj 8 A>D0)I ÛÎ Agma <ê 2a5 AU cA aê di ê> 


. : Ol LÛ Aqmaa 
S- J V(t) dt |] v- | atbet 


1-J 


:kmê 

[1,3] 5 4JI çê šã caãll GUI ça 

[ 1,3] ê 4JI ê e jlaãll ã>1)^)I çb 
A.~al-l 2G UJI ê 2e gla&l) 3š$LI çC 

„AS yy eda çe (pl (A) çm hm ên (d 


L3-! 


BÊ 


a) 4ALÊV ko el öl e-7) gd! çe 


Ã„2t-4-0535t-2 6€ [1,3] + [1,2].[2,3] 


+ -_ 


:. 4-jj @t-4a 


j 2t-4dt 


E - 4i4 E -4t], 


-j(4-8)-(1-4)+j(9-12)-(4-8)) -1+1-2m 


b) s- Î "(2t-4)dt -[t?-4t]' -[9-12]-[1-4]-0 


ê) d 


Î) @t-4)dı[-jrë -4tl|-|[25-20]-[16-16]|-5m 


d) s- | (@t-4)dt-[tî-4t]/ -[16-16]-[01-0 


(82) m/s c>xaÎ Jê aze yı <15 lãÛ (18) m/s2 ajê ezan sÃze de (ke 4J zu e 
ble AS 2Ê du çe (ellê 49ya kw 
ãJUJI A SUJI JS Uca 
çelê 3 joya Am û5 y8 saa Ala e eJaaçb 
j 
3) v~ [a(tlltv- j 184t J 
jV -18t+c V -82,t-4 


82-(18x4)+c + c-10 


Ã„V-18t+10 


öÎ lk 


18t+10>0:55ÞV > 0 
3 
„d~ Î (18t+10)dt-[9t'+10t] -[81+30]-[36+20]-55m 


2 2 


b) s- j (ı8t+10)dt-[9t'+10t] -|81+30]-[0]-111m 


0 


„XÎ a XETÊ (nne j GÎ j gre gı yı xÛ - Xx çere êa4êI RL u> L1 
kl ej [-2,3] š4 le, f (x) < xî -3x7 --4 3JMJU šsael 2-LI 4.2 
Dll j saj Ê (X) < xî - Xî AJWJU ša2l 3>LJI A+ 43 
PA û yzsin 3x (esll šaa2l 3-LI A+ „4 

.Io,.5] ê xêl le j cıla-Jl ) sag y < 2C081X-1 (evell šsaêl 2>LJ J> 5 
[2,5] : ıı J, yen xyevîk-1 GazllJL êşa 3>LJJ J> 6 

„ ya xî,ya xî -12 ÈellaJl ul 2LI A+ .7 


x € [0,21] +-> g(x) - sin xcosx, f (Xx) - sin X GJIJU šazl UJI „+ .8 


3T : ; 
x € lon è> g(x) -sinx, f (x) -2sin X+1 ÇJIJU ša&I >J + .9 


Dl j goaj y XÎ E AXÎ 4 3X 2JJ šaaêl 2~L1 u>. 10 


rS) v(t)-(3t'-6t+3)m/Ss ãc ka eka le> ke J pez e. 11 
[2,4] ë 4JI ê ãe Jlaãll @3LJI ça 
[0,5] š >*ãJI ê ã>l)^! (b 


ûl (4) goya Am n8 ye <-5, (4t+12)m/sُ ê yê _Jmennı Aa Ja> ke J pez er . 12 
:S->lo0m/s l5 

t-2 Ge ie,JI (a 

[1,2] š JI J> 3šUJIçb 

AS 50 so çe lê (10) 8 ã>ljI çc 


(100t- 6t2) m/ 5s leme xw remel AS y guu çya RSÛ Û ks a o SI çye Ala 4) >€. 13 
la.lsê maz mel el c4xe kÎlu çe JJI Û NÎ kane ge (Jl Aali ê3 sal aj“! ce JI a> jî 


Volumes of Revolution :.z_;l,,.JI „>! [4-6] 


çı ê ye~ yo f (x) AJMJI (ereke ûm Badê) RAÎ OL) go çye J gell JS e> zU. 1 
LLI ) gose J~ x-b J! x-a 


V ~n ] y^ ãJlJI ã35LJI l3 


cı ê ye~ xr Ê (y) AJMJI ereke os 3ê) RAÎ2A OL) jo ce J gell JAJ ez ok. 2 
l3 Lal ) g>ee J> y-b yz a 


rayi : AJ lJI ã3SlJI J25 


a 


v.- IR y^dx 
- [< "(Vx)?dx a [ax dx 


A> . la L2Î ) se J e> lê X Zl „ 1]Sys4 çere ce êa AãÎ22) J 
y i PuRa 


EDI 
v~ j «x?dy- [ “dy- [r.lny]'-zln4-0 -21l1n 2 AãŠ: šJ>; - 
1 1 y 


yî 8x AzJalaa (elli 3 (SJ elaãll 33421 A>L Ol) j3 cy Ğ UJI 2l A» jÎ 
el êl J >XZ2 , XÛ -k8ll 


vn Î y?dx-« Î, 8x dx - 4 [x2]. - 16n AS >; 


y 2X1. aslalua çedi (çê (KI edašllı ê3a42l 3LI Ol) j3 ca BIJI ezl Az jl 
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3َ Unit 


EN TANÎ y xُ cejlS lI alağJU 32I 2>U Ol) g3 cy JJ gell (gl) 3-J! e~! A> al „ı1 


J> Y-d ezm j y XÛ! 4T AJIJIL reza em ê) meê) A> JI Ol) jö + GUI e2! a> jl.2 
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ãsaLLe XJ &.LLãzl ãJaLa ll 


A suL>z1) AJaLe lU 


A [5-11 


iL ê lo) Hl ê AS) 22-lazi cı Laz l JI ê Ae NI gel gk ce Ae ll INS lÎ g2 ye êm 
A> R-ALS j Alo lJ lAJS lU Ja... SR a G Hdezku  J~2êll la ê All a A-i 


Azê le çe pê çl JW a (Diflerential Equation) ALI J»l 


iJalaki ê esll Azad (gl) Jalal ê AJ şeml AJA ,aSTÎ jl êxu>1 


J RL aka Gu Lê)la (~a GalûeYl 2 _LA la) Jul. L) Gian 

(y) &ãs al >¬ê «illa, (x) Sl» (Independt Variable) 
x) gl <JL (y) «Lã& Am» (Dependt Variabie) 
all >-- d2n .-.k la O « D. E L-l >a 
(Ordinary Diflerential Equation) 


Fran n 


1) O sayedx 4) y+xîy+xz-y 
dx 
2) x*y”+5xy'-x^y - 0 5)(y”)?+2y'/+x^ ln x-5 
3 
3) Û O yaz 6) y'%-+ cos y+ x^ y y' -- 0 
dx” dx 


X. yekek eke Jalê Jazaa y Az ON Go luel A25 N Sl» lS 


[5-2] -2--:)>---3-5 


A&aka lel ûs, el UL lJI Jalal û, 3 a5 : Order (ûs) ıl ûs, 


Ašzêa lel 4J ûc pêye (cHî) êê S1 cel All jJ3l 2> ,> <93 >5 : Degree A> ,JI 


„ Ae lI Jola ê 
i dy j Mi Þ> ED 
WARA uJ) A> ja) a (N 23 ji ce 
X 
2, dîy BAL AI yar ala WW 
) Z2 -5x-3xy+7 J'J! ê2 Jl &SUJI 23 JI Ça 
dx 
3) (y”)? +y'-y - 0 AJUJI A> )JI a JUJ 23JI cy 
4) y”+2y(y^)? - 0 J»! ã~ ,JI, ASUJI 23 JI Çe 
d 
5) e - x2 -5 Aã»! JI A> , JJI » çal) AS JI ce 
6) x (O 7 HC i. 2. 0 ASUJI 3> jAJl j 28JGJI Ro JI ca 


Br 


7) yî?”'+cosy+x”y y-0 J! ã- Jl, &ãl JI ka Ji ce (el 


2ç all (ça Melkê, (ê û ae cuSi Çal Qal 2u 2.,3 Ga 
23lal SÈai. SLA (ê eks &2) lel > lû ZAWA 2ı wl! 


(y”)' - J1+(y/)? : 2.L-xLãI 


yî. Maa 2Lê lel ÙY AaÊN ûz Il cê 


(y”)^ - 1+(yî)2  : çsle J~areg & SJ ~J jl g42) DI SS ê~> 
BERPÊ DAYO Ne 


AS lzeYl ALÛ J» lU J> [5-2] 


Solution of an Ordinary Differential Equation 


êz Jl haki cu 335k 3lzula GJ3 «za  « lJ J jl> 3lzul 2-4,8 (ça A. kao lûl cJ alall 21) çya AlJI Ol 
A.2J Jola gê Ol j co GUZANI cy Jl> 2êSLAI û g5 Ga X Hêz) >-Azll a Y c Jê) ê) 
jan gac)! Je 


: ABSLAJI eda ûl oa 3. lûl Aj3 lÎ Cl Aze e 2ê5lê 2l şa 3.LI AJSlL J> 


Anna ê yê le 2ê yaz (<> 
Alo lû-JI Jalal GAR (> 


GAR Amd Azdi JINA (ezlill Azk) J emd AJ» (çl şa Ro lue ALL l2I JJalkkU J-I o! çl 
„ALI J» lal 


xy X2 + y Aslzlzl ãJala«U S> y - X? +:3x ãšSUJI öl cg 


rö Sê yî aê y - x^ +3x 


y-xî+3x ...(1) > y'-2x+3 ...G) 
Dı çela keSî a else Ull AJSlkaU ~N cell ê? jel ê (2) cl) cem 
LHS-xy 
-X(2x+3)-2x2+3x 
RHS-xî+yaxî+x”+3x 


- 2xî+3x- LHS . #stel ALoLl ãJsla«dU J> „a šllaal 3šSLJI l3l 


Aa lue All 2J3lkU Lal, all J4J [5-3] 


çel elel JI OI êk AJalalki (şê YX cs AB (çl şa AL LS Aa lse) ALI Jalal J> ö! 
çe Qo lal C305 13Û Ç AJo lal 23o J L~ 2) L-I Cl gê)Î Ge Ae ke mêl J-I sa Ae Ll Jalê 
dac el çedJi JalSall cal şa A~l j çeka ca Û ke Skezêa alall l> ö jS öl > j JN A3 jI 
Jlezkl û g ASUJI AS JI ca AJalalI C315 13I ÛL. (JN AS JI INS ll êkLL> jJI JalS-ll ê sla> sl >~l 

„MISA ASUJI Lo JI Jok J> ıs AlS ÇI da> se Lb aS alî le l> 
d :JlÈll ; 
Yu sya nî en ee îê 
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d 


AJalal (ê _az gazl çe hu lS y~ e! GeUH JHI 3&> (IJ kö JI ce Alkol AJalke an 
y -ce?”* ö ;Š&ê cC A>1 j çeka! e Û ke zê¬ öl ~a alaJI l> ol ê Az L&JI 

HALA UH J UI l3ê j 2S UJI Ro JI ce (sel dı y~o Lo l8i Jalal Û 

QA ê nayê A ~û zin jek Usan diiy-41 A y -- sin X, y + Cos X 

y - Asin X+ B cos X ë, sJ& jš.ke alJI J! g<, A„B 


dy : Jalal J > A>! y-x ln |x]) - x ö! <-5! BERIN 
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dx 


ll m58 SJ X >Û Çê hê yk j o Usê ce J> yx ln (x]-x J3l ol BEVÊ 
(1) ê sêk e sab a êê CÎ) Ae l&I JAl J > A>! 


LHS AE sex T alnlxli0-1) 
dx X 


- x.(1 + lnjx|-1)-xlIn|x) 


RHS-x+y+z-x+xln|x|-x:+ x.ln|x| 


(Î) Ako lll J32 22H J) gU-I A>1 (a êlla2«1 AJIJJI 13I 
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Sel JJalaU S> ln y2? - x+a 
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Fr KA ãJ3l~„U S> a y ¬ X +x-2 ae; 
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yy” + (y^)? < 3+3x -> LHS- yy”+(y/)-3x -3:F5 e^JI <? Jı 
# RHS 
sSlel AJ3lûaU S> ~J y2 - 3x2 +: x3 olê 4-le 
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( y) Yu 


dîy dy 
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Ss dy _ 3xy : A.» l&Jl J3l1Ü 
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Separation of Variables gı Az Jaês Jl Ciya : Su 


&^ laê X le çe pê (gji3 ga JS J ûl OL glamn ml ce _elûn keS a oa lal ce gill Mo ê 
: elê Sarê >'I G33U-I çê QÎy &- Je Y le çg şê (ll 3340a <-il> çê dx 
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ö Š3 (1) Alak êb JA 
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c(Arbitrary Constant) ç,L->l +ë c è> 
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dx yy 
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TU Rِ . *„ + *„ 
YEKAN) êê y #Ö -> dy - sin x Cos2y dx &-~zl&JI J»l J> 


g(y)dy - f (x)dx  JS-3JU ãJ3lal Ja4 


-ٌ dy -- sin x dx Heçl 
COS” y 
sec” ydy - sin x dx 
¬ ji sec” ydy - ji sin x dx J^SJI 3>U 
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Xz 2y 9 ke yî-xw[y - 0 Aellelêdl AJalali J> A> jl 
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yiyen 1-y z03 xy2 
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-1 2 1 
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dx 
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: şê J>! cê! 
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+ y-ln -ٌ : qm êdê ıleU ln A>U 
-e 
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(x+15f -2y : Roll 2J3 laaJU alaJI J-I a> Eren 
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„agjlaH est G6 6? 2-> 


| y l- e“(x+1)f 
- ,((x+1f 


ZH ASÎ uzê R&ı do ANI kU INS lI J> - 1 


a) y'cosُx + sin x b) ê xye 3x j x-1,y-2 
Xx 
%_ (*+1Xy-1 d) (y janê 
cC) Fe Lj )(y-1) ) (yî +4y-1)y'- x?-2x+3 
e) yy'-4+(1+y2)? f» e*dx--y?dy -0 
M X3 1 
g) y~ 2e7y7, XRSIYyE 


HADI Alo Ul CN SlwalU alal J-I A> - 2 


dy 
a) ay -1-y b»sin x cos y 2+ cosx sin y :- 0 


c) xcos? y dx+tany dy-0  d) tan? y dy- sin? x dx 


d d X 
e) 2~ cos? x cos? y EDE 


dx ) % 3y? +e” 


g) e?” +y'-0 
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9l lzeza 1N Ae ll CIN ala GÎ ûe 
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ٌ SIYAR SBS Alo UJI Jalal 
„2a dx 2xy-xî Î TR NDÊ 
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dx >.Xy _ xُ && x:5 0. Je alãl j lel Ae 
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dy 2x Ala ãJa lal 
a 2 
ù 2xyy'- y^ +2x2 - 0 ã.L»UJI ãJ3lalI (2) 
: ga x2 Jalal Ã<--& 
2xy „, yî, „xî . anê LÊ A ! 
xi YTya rîya Ti 
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Ad l>uza AJ Lal) .. 
dy x?-y 


Lt xُ A.L>l&JI J»l (3) 
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dy _„dv ê çekê J~aoeê XJ A-JU Vy  VX Gê (2 
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dx dx 
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E V 
.y, X cp yekek AJN Au AJalall J> le Sê ça >. ce Jê As (> eû (6 
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DARYAN 


2Xy 
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JU çi) aki ~.< ya «a 
dy _ 3v? -1 JS-JG& (1) Jalal g-~a5 v SÊ 
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dv 3v? -1 dv 3vî-1 
V ¬ - -V 


X-¬+v- x>- 
dx 2v dx 2V 

2 
xav. v 1 qm DÎ kall J-zê 
dx 2v 
Tûte - dv 
X vf-1 


[13-j 


ln)xj- ln|c(vُ -1) -¬ x -+c(v? -1) 


nû dv +¬ NNÊ ln)v? - 1+ In(c| 
Vê 


2 3 
ven xeke -ı]- c+ ê 


K xî yî -xُ 
dy  y+x 
ZC < AZ 2 LoL&JI AJ» J> 
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- ...(1) 
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+ 2v-vî/+1--- 
X 
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dy  xî+y' 
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y 
-t DA) 
dx a d 


c~.9L)) cLzs)) 
Chapter Six 


Space Geometry @5La)\ 2___J) 


ahaa Jê anal DILIN 


DEWERE 


<¬ 
(x) - AB - (y) (x) . (y) e: &+>a;J! &:lo;J! 


(x) X gelal 


„J... [6-1] 


Jaîtll çe Aeqın ê hoyema çê gella esêzêll çe S8 GÎ balê öla del 
ûl le ûc daê AS JS, Jdaîê la>laay lA>lj (êz ölua celalê JS oÎj 
kal cî al jm çê eê N la Ax JS a daê l> liye os êlêlj 
ninê JH le hi GHÛ le çe şa çela cahê Jll ke culal le çe esl8 SÎ çl 
Jina çg) kenar Cm) addš Jê! le daê gal (ke (ke çg şara êê c Alı eline kez jara N 
„azl; 

Jani ka yiy Il pudlj Ol êz eu cıllbke le elall _~:Ü-I &all ê kê yas lS 
„haji lA ê leke S3 yazmê êJudm kolan xa çê ln 3SÛNI SS (ll koka „ill 

OS gl j Olê cu Bak ıÛSlS ke 23 yazi lika zl ce S88 lS 
nm! ya (JI g şe jJi IA Ube lece yl kaka ya cê lj Bkn emtlûa cS j kl jadl j kk all j 
„ARI ALI ê çi ~e gk ka ê Axe le 


„iS yê (Edge) l> kg cu ~~ ~2 SI : A> , JI & J! jI | 


êm p31) (êne) çe J5 ~J cEdge of Dihedralã,> , JI &ã jl JI 39)> )- 3S 330 3U-I --5 
ã (6-1) JS5JI @ 5S (ê, Jl & »l J! 4~ ;)- 


(6-1) J5-J! 
j <«¬-¬-»> 
lal j lea (Y) a CK) « za jll & jl JI9) ,» AB -> 
<-¬ . : 

(X)-AB-«c(Y) Det) lk Re j jJi ha gl jl Ge xg 
Ls j) hı gl) wı 5 ên co el Ol Rem g lI hı jl J Sê oe lene na sê j 
:S&a 
hz jJI & j! jI 

¬¬»> 
(X)-AB-(Z) 

«¬-¬¬>»> 


(X)-AB-«(Y) 


¬¬»> 


(Y)-AB-c(Z) 


(6-2) J-3J! 
¬¬-¬»> 


<-> 
Ama) hal) ce 8S1 Çê Deh AB û HH oll JB Ma ê AB SR k~ di û lI SS ê SET 
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2&zašll & lI J A - Î C- D &sašll &slŞl 
(6-3) JS&II ,ã L<. (ABC) , (DBC) öu Ad öt 


C 


(6-3) J5-J! 


<-> ğ2-. cal 
3 şanl Dos e~ 9g AB 35S <3J ãlU-I le D Ak& >G:ca5 lÜ 4_2») 2-»l_l „„ U5» 
> > > 
êm gm em Ae a jJI ha gl jI L3 o j55.AB 35 gle (Y) ê DE »-Jl, c(X) „è D C 
J4J ê SS) A> JI & al U 5JI & ,I JI CD ÉE & i JI -, CD E &l jJJI kê se 


(c6-4) 
> « 
A 
B 
(6-4) J5-J! 
Am p jJI Aa jl jJi lad cj êka 
-----j2- 
(X)-AB-(Y) 
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ewê 


___<2-;ً:*“--- 


D C C (X)» D E C c(Y) 


___hhþh > > <-> 


D C.L A B, D E.L A B 


<-> k ) 


(X)-AB-cY);, AB ã>;, ãN U šN > <C CD E.. 


çya her jJ) hû yl jJI 3y> le Olo ~e lalako Jl & jl JI >: R> 9) ıl JJ 3u5lJI & ll &ı ıl jJI 
ûm j jJI hı gl JI (em Am (ê ke JS 41 (e Ala& 

(êma Am) (çl kena JS o AI (eo R2 ca Rum j JI gl JI KO y> (ke oe es ceelkê SURI ça gl 
ıu êai 


caê) gU cç Az JJ» 5-6l2)J w2 »l J| <5 5 c>» 
C¬ Û A> a) û al J êudle 2 jl) kê (1 


„uHSal lı j j êJUJI û jl JI GH çe jk A2 j jJI & jl jJI _»kê (2 


_mSa)l ; ölalaze em pal öÜ 223Û 2> , JI & ıl JI <35 lêl 


<-> 


c(X)-L (YY) (X)-AB-«c(Y)- 909 _»L3 


(6-5) JZ-JI 


çele lo yae O ySu glbUzll „ûna (le çgo yunll j lanal>l çê û p> jll esla. lê Ol ase xalaš l3l 
>J) cç yel 


( :aöl csl 
(X).L(Y) èllêl 


A (X)^(Y)-AB 
CD c- (Y),CD .L. AB: 


D 
5 CD L(X) öë 


(X)L(Y), (X)Q(Y)-AB, CD c(Y),CD.LAB Dak ê 


CD. (X) 


:c>lo_.)J 


Be a Çekê ED 8 kerg elim e) SS A-1 gI çe e) (ê) DE _L AB e> (X) 
(ûn glaa Alaü ya 4ê 


<-> ¬<«¬> <«¬-> 
(2*^) CD c (Y ),CD .L AB 
<-> 
(êë3lJI & 1 JI ù 3) (X)- .AB- c(Y) &>» J! & Jè < CDE .. 
lJ êA5UJI 2JI ekê çeku k~ JI 2jl JI G»kê) m <C CDE -909? 
(~^^Jk; 
<-> <> 
(U^Sall j Ola laze em--&z-1l öl 009. ce--Az~ es û jl jJI „Lê olS lı) CD -L DE... 


Û ¬<«¬> 
lo ne ù Su legalo U Alak, ça eyaloUûze nêz lê çg3 yanJl e-~hz--l!) CDL(X) .. 
Cl > (e 


çî. 2, 
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(7) GA aa Qaaîl 


JA hadi û Gaya lana, ãtlkk yı Axa di nikadû al duan subê N 


4ù ço 


( :aöl csl 


B 


CD (X),C e (Y),(Y).L.(X)+ CÛ < (Y) 


ÇE pl Uê (ke lo yalê O jS 3Î gima (elê (9 ja8 qlî~ê la gi J5 
ENI (lê (çê yee emîn çelê kenm! cı jam! lêl Ol pell Aalasa gî 


AB Ll (X) 


:aöl csl 
Ah) ) 


+ (Y).L(X) 


AB. (X) 
AB c (Y) 


(e) 


(Y).L(X) 
:c>l2__.)/ 
(erê: dae Ok pell gl)  (X)n^(Y)-CD È5 
(aS jehelI dol2Ji çg jara eb lîzll ~a) Bc CD 
hê eehi-a (lê ç§3 yaê het j gelrma dez gi derl gl çg yerel çê) BEJ CD. e (X) cz 


Cûı glaa Ala, Ù^ 
<-> 
(lea) ABL(X) 
CIlecdannell ûmar çelê ko ye û jSu çê j~: çelê çga yanl! erêt--Jl) AB L CD,BE .'. 
Cê ÇÎ çya ö )kedl gç gidi (ê ê! a>endl 
j <«-¬> 
(2*^) AB c (f ) ^ 
(ê-5l«JI &ı ,l JI & >3) CD A> a jJl & ı10 šjle <E, ABE -. 
«¬> <-> 
c( AB.LBEN)  m <C ABE -90? 
<-> 
hz gl Gekê çeke e~ gl lI kê) (Y)-CD-(X) - 90723-~ ; JJI & JI _»kê .. 
(XJ U lJ ê5 lJI 
(UrSalJlı g ölAalaza ~J öU 90'2> » JI & jl jJI «k3 o5 lê1) (Y) L.(X).'. 


çîi. 2:, 


N Rel GP GE Ez EM a RS MD e e 


:aöl csl 

¬-> 

(X) „lê çênê ê AB 
AB ç 7q derd ÇE nm d> eê 
(X) gle ç3 n5 
EM 

(X) gle çêyê ê AB 
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(X) le cê: AB ÇE ge dem g gina Slzel 


seko 3) 
<¬> 
çen J Alazi Ga glas gima lê Çê ye8 er enê xm a) AC LL (XO) em cA) Alê çe 
(4) 
>> <-> 
öll»Uü: AB » AC + 


Caê gere ~e j gina kr ga çyenloLêza _macîzma SJ) aqa goı CY) ên dem g3ne dz jı >. 
(8 &aya)  (Y).L(X) - 
<«¬-¬-»> 

(X) kê çê ynea AB çe >l ge (2) o5 

<-> 
cö& JU) AC.L(X) > 

N K <«¬»> 
(7ã ye ãzgzı) AC c (Z).'. 
çn Ê 2 (lege dem gima dz ji cenblîna cemkin~ JS) (Y)¬ (2).. 


:(9) 4A aa danî 


öS keqçallîê mıãluaa Ol JÛ Şaka le buşae salelîka a sk+aa çı JS lS Jê! 


„alüli 3adl. lı bêşa 


7 N (X)^(Y)-AB 
(X),(Y)-L(Z) 

:a5L5/ <. „l_„/ 

AB (Z) 

:<lo__)J 

Z2 (Zo) lê Qese AB cS el êl 

(9 &a ıe) (Z) cle çysey AB ÇE şe ÇE Şn çê ê5) X> gı lel 
esa AB IL (Z).. 


“wn A ABC 
u  BD.L(ABC)m <r A-30? 


AB -10 cm, BD+5cm 
D-AC-B ã&>, jll &l jJI »Lî a> 


:&,Lþa)/ 
BD (ABC), m< BAC -309 „»„ AB-10 cm, BD-5 cm 
:a5L5) <. „lj! 
D-AC-B &>, jJI & yl ji Ûekê sul 
:c<>lo_„)l 


ÇE eê he j erîima Az jı A>! jll çi yel Çê) E ala ê BE LAC e CABC) çel gê 
(û lao Aa, ça >1 gle 
(lana) BD .L (ABC) `. 
(AJ Aye &a>-) DE LL AC .. 
(ê5 laJI ıl JI & x5) AC 3&>! & lo š3 < DEB <- 
çê êz SIlesRÎ aaz le lêê O So çêm lê çêyan e-581) DB IBE 
(êê ce ê)M J çi yel 
B .êljl«iö A DBE<- 


û eli ZA BEAT 
BE 1_ BE Eî hall eî J 


Sin30? - 2 > - -z--¬¬ > BE - 5cm 
BA 2 10 


:B 2&I ^ DBE 
tan (BED) -Š-1 çe eî A Ea 


m<f BED -459 çekê -- 
ãA5lJI & 1JI «k3 sa A> a JI & JI _„kê) D-AC-B - 457 & JI & JI ekê >”. 


(„SJ 


çîi. 2, 
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i -2-Jêz-- 
- XJ lel ABC „SJ 
'AF L. (ABC) 
BD .LCF 
BE ICA 
BE LL (CAF) 
ED. CF 


: »Lþ»)/ 
'AF Ll. (ABC), BE CA, BD L. CF 
:a5L5/ <. „lþ)/ 
DE Ll CF,BE LL (CAF) 
:>l2_3)/ 
(«e*“) AF .L.(ABC) 
çelê Çê nê eem çelê kuz! cı pal lêl Ol pl Aelazı: 8 2-y) (CAF ).L (ABC)... 
(>^! 
(de^) BE .LCA 
elê ç3 yanl j kenal ê a yu ll esîl ol şka hal3 lI 77 2y) BE L(CAF).. 
CN (le ko yar ù yS elelizll e.4ı--ı 
(e^) BD.LCF. > 
(SEI êke &A a A54) ED IL CE .. 


çîi. 2, 


ölulalaze Ol +.» (Y ),(X) 

AB c (X) 

AB çeke Okê ~e BC,BD 

Pa bn JI „Le C»„D  (Y) ölîla& ; 

4_j /--¬`>< cšlea 

CD .L.(X) 

: »Lfþ«)/ 

-~ all le C,D i (Y) ölla, “AB cle ewane BC ,BD «AB c (X)«(X).L(Y)ê! 

şeolol < „Ak 

CD. (X) 

: <>l2_J)/ 

l>; Û yema Az ji canblîza Gyesdê~~-: SJ) BC „BD sal all Ounêza-Jl çg ye~: (2Z) oS- 
C kerê g7a 

( çlen^ ) AB.L BC,BD öl le 

AB.L(Z)-. 

(leqa p3m çelê kö aê O jSö keqalo lê Alak ya çıaloUze Oemda-a le çç9.yenll erîz-.J!) 

(e^) AB c (X) "-' 

CAN (lê Çê ê ehm (elê ketam) ce jam lêl OU gd el) (X)-L(Z).:. 

(e5) (X).L(Y) `. 

( leqe J5 çê ea a) (Z)^(Y)-CD öU, 

Z0Y 

uslê lo ye O jS keqabUl erên GÛ ÖJÛ gile (le bo yee ole lîka os p~ ce JS OS lê!) 

CêJEJI çG gi) 

2 
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Ldçê y> (le lo ke O So ku a) haji jJ êAILAI hı ad dal jJ çe şa ûl a u cl 
. lle laza ciz yed OU Î gama çeke o yee OS j asa erdê cêj) lêl ail ça jı -2 
lal AJ ke ko e û yS em) ûe gema Am (ele (ga erdi çeye Ol aa u3 


zat lt E a BC „AB AĞ Gul; çhê Hi al A.BCDıd 
.CD-BD èi ça» A-BC-D >, jJl & lU šle <C AED 


OU cuab ze çu gima çelê ûuo ae ÛU j Cı gla? Û pase sale Ûza Oma--Aa çya JS c<)lp lêl al a ı.5 
„elek çe yd (ke o pe û sS oslo Ull ıu gk ado lêS G-~ks-: 


c(CDA) ö! gaz . ê jjlAU 3 Aã D «bı ~ı le q3 AC. AB hi ë 5ı» .6 
.(CDB) le çê ~e 


an ge çya) Jo &uNÎ (6-3) 


The Orthogonal Projêection on a Plane 


Heg ge (he Alaê:Ji GIU ça gg ll 3 şa«ll jjÎ ja >2 cele Al k2. (1 

ga lak ol þ1 êl çê bolû ça û yema L Sl !<9 > cele b5 Az sas û, (2 
Lê yk (ele AUS çya ho yu lÎ öulaeNll )ÛL JS ke xema 

çi ê ê3ê1 ez. ãalaê ja çê lav >C cela do sac n2 qû Aal5 dez. (3 
Bi #lal çe pm (ke Reladli ulê ce cn ee ll o3 serl 

o5ıJa (X) cle q§3jaê ê AB „SJ 

A C ja (X) „le A Ja&- «- AC L.(X) 

Dya (X) gle B&&- «- BD_L(X) 

CD »(X)usle AB Jda& .. 


AB //(X) öl€ fêl Aha 


AB - CD la 


AJ e Û j ç y-J (ke çgê yanl ê dal ja3 > <s-l«( Inclined Line) <J6 U/ e)! (4 
Le yek le Ale&una j UU š3uêI kj a :( Angle of Inclination) <JJ! 4> »l_` (5 

B çê (X) gle Su ÃB „<J 

C + AC l.(X) 5-3 


A é (X) &-> (Ã) e A Ja&.- C .". 
B € (X) ~> M4 H&--. B ZJas 
(X) gle AB lã» BC «- 
0 < 0 < 009 ` öl ç/ 
0 € (0,907) 
PAY 
„el & jl) lê > x 5Û J jl - jina (elê g~>w-~ã ûalaš Ja...» Û gl» 
BC -AÃB cos0]èê BC alaã, 0 aka ã& jl) (X) ul Xi AB ö jS leda 
(X) <«l« (Inclined Plane)gl5U <s »-.., J-2, (7 
Leg hem j jJI Ra gl ÇÛ 3A8LJI Ra gl a al jJI ekê şe a çlke gima (lê gem Jen Ra gl) 
Jell & jl) aê --~X 2U TEDI L-j: 5 Je WR HRa kê 254a 


JJell & lj kê 0. « dad >L A^ « ABÛ 2ã >L A SJ 


.laslaša ça çûk le Wala _hãzaa ıl laylxa lîsa 2ûU ûl) çakê azl çola lêl 
:<-Lb„)/ 


-ٌ 


B ê ã4 & ıl) ABC 

. AB//(X) 

(X) «le AB la&~- ja A'Bُ 
(X) cle BC ha&- şa B'C” 


;alkil g1ê 


A'B^.LB'Cُ 


emo yanl! çg jjl 3.21 2AÎÃJI ja g la» gas lê evîz-~ı ãnlaê Jü.) CC”, BB', AA” J. (X) <- 


LC hnnda..li Aalaêli (ê yb ca çe pall (le cs y-j! 


Cö lI an del j pna (eke Olo senJl OL--ãz.JJÎ) BB” //CC”« AAُ//BBُ 

(Y) çm AA” « BB” cujl gl ce-ê--1U 

e a VERE * qa aR newê 7 7 
(lega şare dez? j giRmne xen ga û) gaê ~A J5) (Z) o BB” « CC” cujl sall c¬~-A--lU 


(ً „#a^a) 

C emÃê ~e5a Ol pall al»lêz) 

ÃUJI layênudl Gam çe)l a 43Û lı lao lı jana erêê-~a c8j) a lê!) 

Ceeê®l çg pê (el koh pd a çş pell Ma als Çe 

CIlasêzl êzar lê ka yas û jS çê j~ cle çê3yenll e-ãz-l!) 
Cef pk QÎJ Game o Î cıa ù yu jil 

NE e edi ok andi wd Dd 
(ATÎ Ge ke yee 6S 

( + M < ABC -909 ö%) 

ö jS leqalo U5 Alağ) ya (maloUûce (ie (le (ga yanl! e&sl ) 
(leqe: (le k94 

PI (le qa yee ù jSa em)l a emdi del lê g3 şanl çê ja-ll) 


ilana A le bê me O So çê yem çelê ç3 sendî e-451!) 


çiji. 2, 


AB //(X) „SJ 
(Y)^(X)-A'Bُ 
AB / /A'B”<- 


BB” .L A'B^ #UiS 


AB .LBC „S5 
'AB .L (Z) 


A'BُL(Z)«- 


A'B”.L B'C'-` 


BC c (X) « èJ»ABC 

JEL çe gem ûs hem g jll agi jj 
c(Ã) el, ABG 

öl5 l5ê 609? Lê 

AB - AC -13cm, BC -10cm 
(Ã) Fe cABC) GU Jaãa A> 
(X) A+ AAABCOJa2 2>U A> e. 
: „Ll „»)/ 


AABC,BC c (X) 
(ABC)-BC-(X)-609 „kê 


AB - AC -13, BC - 10 


(X) Je AA ABC Jlašua >L 3al, (X) Le AA ABC Jdeãc~ 3l! 

elo J 

C ûn glna Ala Ça (ê pm (çelê 2 j~: <) Š5 ) D # AD L(X) è-- 

jL öauê ZalaÃll ya a lan pasa _lê Ak ku AC ıu CD ^ 

çg êl š3.lê! Zala ja û la» y~ çelê gdî®~- Aalaš Ja...) TERR? 
i AB J». BD 

Lu all ÃAlağli. 3.l>: „LI . |. | mr 

Cı nBk.nk | ala AI çê lo (ye Çê pk (ekê ûme gw kl cê amd dO dak Ah A. BC 


dO ue A ADO 2a ABOD 

ûr PÎ lê 5 jk enîka ema Ö1 jJ (eel gê) E çê BCLAE e cABC) çê 
(alarak 

GA&ü)  AC-AB ab; 


huzn êAS ÛJI le cd çe gkza dilka el, ce JjJ > ssJI ) EC - BE - 5cm. 


(AŠSUJI êle! Axa xx» oe) 'ED LBC 
(êsê lI 2 jl JI & 5) BC &~ J šl» <C DEA .'. 
(las) 60% BC &> jJl & jl jJI „kê „SJ 
: E çê eli A AEB ê 
AE - 169-25 - 144 -12cm 


D g*iãı A AED ê 


BCD GU AL -2xl0x6- 30cm? 


çî. 2, 


ıS salaal cS sê bãš bã.ull 2< La _ ls sl leyê 


cos 609x ABC 4&<L.a+„ - BCD ã~L-aa 


- 2 2X105-)- 30enê 
2 2 


êw 2.3 


„40)) şa a o lak çe yd (eke Alak J çlo çe alem a şlak gim çejî gk esl Aala3 J gle GÎ ca +1 
ENI le Ak çl kenamÎ le AL O Ü e-Az~e Ol )I gas Ol gas gla lêl ašÎ a +2 
h5 Jh! ıa he ABÛ 2I ll colê cl ke 2-3 


ö gS leg) glî O Ü a gla ima i (amê N Ala çe J slell (ê OUzk5 GUL 6->, lê! &Î le a +4 
„Ale >51 sa hı gl) ces pl cç yeli (eke Ak û sl) 


„dJ le'l ja Sa lsa yAseÎê gas (JI lı Ala (ya SU «->, lêl ašÎ le ça xı +3 


h~ terkên Gm û ) az! û jl jJI ca 5l gina (elê Aladama j emêzdl ûm eli sl) ol le ca xı +6 
HŞ yk ZÛ çame Anê ga çya û pe ya y> em8 (8l j 


y xî+4 


"1+i  x+2i 


êê dl, xy Ee Rê. 1 


1-33 
1-3-3 


ıo Jê 6> Run ye gal Am k8 ja ake z- NEgBEW 


>1 4)3 >8 kq JS > ~e) Alaöı A) gose elo U25 Ala) SI) aloa3 j _J~e'Jl Ala è5 ja aê ada3.3 
„Amê aŠUJI alašll Ja 9x7 +25y2 - 225 c35 lU 


. aŠUJI edaãll Ja (~7 „ aŠlJI edaãll ããlas» >L.» çî 


Aka JS cs jS M -3S&3-51 (ê „An jl) 5I JI #daãji Jok (> 


TTTç Azdllaxa ã>-Lna g _J.o^) Ala &i a jS ya j ci ku--Jl ) sê Ol ezS aU) $ çe lJ _ya3UJi glaãjl ãJSl& A> .4 


êJA> gı 1010 831-8 4l22oek o hs ye A> j 


a) xîyî -2y-5x+3 b) y - sin 4x tan 2x 
c) y-e* ln|2xi d) y- tan(cos x) 
e) y-x? ln|x| f) y- ln(tanُ x) 


g) y-----¬- h) y- cos(eُ”*) 
e 


„f(x)zx*-2x2,x € [-2,2] ^JIAUJC e33 zu'jAkkE jll 22ã) anl J ı2 xapAPz-). 6 


ea C2 c35 lêê [-1, b] ê ll le Jj) 2^ y^ 53yê Gê Jl3 f(x)- ax? -4x+5 7 


„a,b € R 2&3 azè (-1,b) ë >ãU 


4J gm yÃBI em) Ac K3ALSÛ J gle Jll 2lSÜ Ae ls) g Asa ye A39 Û ALÎ-zLuz çû la çg)l se 8 


. 2.97cm ase J bo ,S be 
„10cm 4e ,l ö5 l3l a3ueÛ laš aJ 2 ,ãJI 2-AJ) A> 2101(Cmî 4s2> «JU çe jl3 bj >.9 


uzJl 3-o yÃzJl 3u AJI Ala. çall 2a-AJÎ Aza yı» zz #laöeanl A> f (x) < /31x+1 c-t5 l1. 10 
. f(1.01) 


„ yXÎ < 1 AJA (ILI (red em al Jalê ê ZEL ks ala. 11 


| ril S6 GSLS A>. 12 
a) | (cos“x--sin“ x)dx 


b) | (sin 2x-1)(cos? 2x+2)dx 
ln|x| 
>2 a 
c) | r X 
„ER 
JÊRA dx 
Xx 


e) | cot x csc” xdx 
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f) |i 3x? -5x? dx 
1 
----------_____ dx 
9 x?-14x+49 
h) ji sec” 3x e""?*dx 
„x-1 LJ AL UI J»l J~. 13 
TU dy__, t a TE 
E Ûuze x¬ 0 onê Xx tan y i L>UJi J»l J>. 14 


„X1,y -1ölëk> x yîzy-x Akelêdi JalaAI J>.15 


.(x*+3y^)dx-2xy dy - 0 ANI AL» UJI J3l J>. 16 


